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เมตริกซ์  คอื กลุ่มตัวเลขที่น ำมำเรียงกนัอยู่ในวงเลบ็ใหญ่

a11   a12   a13
a21   a22   a23
a31   a32   a33   

หรือ

เช่น
m x n

เมตริกซ์ A =

m x n  เอม็บายเอน็  เป็นส่ิงท่ีแสดงขนาดหรือมิติของเมตริกซ์ ซ่ึงในท่ีน้ี
m x n แสดงวา่เมตริกซ์นั้นมีอยู ่m แถว (row) 
และ n หลกั (column)

แถวท่ี 1
แถวท่ี 2

หลกัท่ี1 หลกัท่ี2



ส่วนตวัเลขท่ีอยูใ่นเมตริกซ์แต่ละตวัเรียกวา่ สมาชิก (element) 
ของเมตริกซ์ ซ่ึงเราจะใช ้aij แทนต าแหน่งต่างๆของสมาชิกท่ีอยูใ่นเมตริกซ์ 
โดยท่ี  i  คือ ต าแหน่งของแถว และ j  คือต าแหน่งของหลกั 

เช่น  a11 คือ สมาชิกท่ีอยูใ่นต าแหน่งแถวท่ี 1 หลกัท่ี 1
a12 คือ สมาชิกท่ีอยูใ่นต าแหน่งแถวท่ี 1 หลกัท่ี 2
a22 คือ สมาชิกท่ีอยูใ่นต าแหน่งแถวท่ี 2 หลกัท่ี 2

5    3   -4
2    -4    8 

Ex1 เมตริกซ์ A =
2 x 3

เมตริกซ์ A มีขนาด 2 x 3 (2  แถว 3 หลกั)  มีจ านวนสมาชิก  2 x 3 = 6 ตวั
a12 คือ สมาชิกแถวท่ี 1 หลกัท่ี 2 = 3
a23 คือ สมาชิกแถวท่ี 2 หลกัท่ี 3 = 8



ชนิดของเมตริกซ์
1. เมตริกซ์แถว (Row Matrix) คือ เมตริกซ์ท่ีมีก่ีหลกักไ็ด ้แต่ตอ้งมีเพียง 1 แถว       

เท่านั้น
0 4 -1เช่น  A  = 1 x 3

B  = 0 3 4 -1 4 1 x 5
2. เมตริกซ์หลกั (Column Matrix) คือ เมตริกซ์ท่ีมีก่ีแถวกไ็ด ้แต่ตอ้งมีเพียง 1

หลกัเท่านั้น          เช่น
A  = 

2
3
-4 3 x 1

B  = 

2
3
-4
5 4 x 1

3. เมตริกซ์ศูนย ์(Zero   Matrix) คือ เมตริกซ์ท่ีประกอบดว้ยสมาชิกทุกตวัเป็น 0
เช่น 

A  = 0 0
0 0 2 x 2



4. เมตริกซ์จตุัรัส (Square  Matrix) คือ เมตริกซ์ท่ีมีจ านวนแถวและ
จ านวนหลกัเท่ากนั
เช่น A  = 2 -2

5 1 2 x 2
B  = 

4 2 -4
5 3 6
1 -2 3 3 x 3

5. เมตริกซ์ทแยงมุม (Diagonal  Matrix) คือ เมตริกซ์จตุัรัสท่ีมีสมาชิกทุก
ตวัเป็น 0 (ศูนย)์ หมด ยกเวน้ สมาชิกในแนวเส้นทแยงมุมหลกั ตอ้งเป็นเลข
จ านวนใดๆท่ีแตกต่างกนั
เช่น A  = 2 0

0 1 2 x 2
B  = 

4 0 0
0 3 0
0 0 -1 3 x 3

6. เมตริกซ์สเกลาร์ (Scalar  Matrix) คือ เมตริกซ์ทแยงมุมท่ีมีสมาชิกใน
แนวเส้นทแยงมุมหลกัเป็นเลขจ านวนใดๆท่ีเท่ากนัหมด (ยกเวน้ 1)
เช่น A  = 4 0

0 4 2 x 2
B  = 

2 0 0
0 2 0
0 0 2 3 x 3



7. เมตริกซ์เอกลกัษณ์ (Identity  Matrix) คือ เมตริกซ์สเกลาร์ท่ีมีสมาชิก
ในแนวเส้นทแยงมุมหลกัเป็น 1 ทุกตวั ซ่ึงสามารถใชส้ญัลกัษณ์  I แทนได้
เช่น               

I  = 1 0
0 1 2 x 2

I  = 
1 0 0
0 1 0
0 0 1 3 x 3

8. เมตริกซ์สามเหล่ียมบน (Upper Triangular  Matrix) คือ เมตริกซ์จตุัรัส
ท่ีมีสมาชิกท่ีอยูใ่ตเ้ส้นทแยงมุมหลกั มีค่าเป็นศูนยห์มดทุกตวั
เช่น 

A  = 
1 -4 7
0 2 5
0 0 -3 3 x 3

“ ความรู้เป็นเสมือนหนงัสือท่ีไม่มีหนา้สุดทา้ย ”



9. เมตริกซ์สามเหล่ียมล่าง (Lower Triangular  Matrix) คือ เมตริกซ์จตุัรัส
ท่ีมีสมาชิกท่ีอยูเ่หนือเส้นทแยงมุมหลกั มีค่าเป็นศูนยห์มดทุกตวั
เช่น 

A  = 
1 0 0
3 2 0
-4 1 -3 3 x 3

“ แกงขาดเกลือจึงกร่อยดอ้ยรสชาติ
ชีวิตขาดอุปสรรคจกัดอ้ยค่า

อุปสรรคศตัรูชูชีวา
ใหแ้กลว้กลา้เขม้แขง็แกร่งกวา่เดิม ”

“ ครู เป็นผูท่ี้เปิดประตู  แต่นกัเรียนตอ้งเดินเขา้ไปเอง ”



กำรเท่ำกนัของเมตริกซ์
นิยำม เมตริกซ์ 2 เมตริกซ์ จะเท่ากนัไดต้อ้งมีหลกัเกณฑ ์ดงัน้ี

1. เมตริกซ์ทั้งสองตอ้งเป็นเมตริกซ์ท่ีมีขนาดเท่ากนั

2. สมาชิกของเมตริกซ์ทั้งสองท่ีต าแหน่งเดียวกนัจะตอ้งเท่ากนัเท่ากนั
EX2 . A = 1 0   -3

-2     4     1 2 x 3
B =

1 0   -3
-2     4     1
-1     0     5 3 x 3

C = 0     4     1
-2     6     9 2 x 3

D = 0       22 1
-2      6    (-3)2 2 x 3

1. เมตริกซ์ A มีขนาด 2 x 3 และ เมตริกซ์ B มีขนาด 3 x 3 ดงันั้น  
เมตริกซ์ A ≠ เมตริกซ์ B 

2. เมตริกซ์ C มีขนาด 2 x 3 และ เมตริกซ์ D มีขนาด 2 x 3 สมาชิกของ A และ B 
ท่ีต าแหน่งเดียวกนั มีค่าเท่ากนั   ดงันั้น เมตริกซ์ A =  เมตริกซ์  B

2 x 2 = 4

(-3) x (-3) = 9



กำรบวกและลบเมตริกซ์
นิยำม
ก าหนดใหเ้มตริกซ์ 2 เมตริกซ์ ใดๆ คือ A = [aij]mxn และ   B  =    [bij]mxn

สามารถน ามาบวกและลบกนัได ้ตอ้งเป็นเมตริกซ์ท่ีมีขนาดเท่ากนัเท่านั้น
ซ่ึงจะไดว้า่ A±B = [aij±bij]mxn

เม่ือ i  และ j คือต าแหน่งของสมาชิกท่ีอยู ่ณ ต าแหน่งเดียวกนัของเมตริกซ์ทั้ง 2
Ex3 จงหา A - B +  C เม่ือก าหนดให้

A = 2    1
0    5     2 x 2

B = 0    -1
-3    -2     2 x 2

C = 0    -5
6    -1    2 x 2 “ จงเร่ิมวนัใหม่ ดว้ยความมัน่ใจวา่เป็นวนัดี ”



วธีิท ำ A-B = 2    1
0    5     2 x 2

- 0    -1
-3    -2     2 x 2

A-B = 2-0         1-(-1)
0-(-3)     5-(-2) 2 x 2

A-B = 2    2
3    7     2 x 2

A - B +  C = 2    2
3    7     2 x 2

+ 0    -5
6    -1    2 x 2

A - B +  C = 

2    -3
9     6     2 x 2

2 + 0      2 + (-5)
3 + 6     7 + (-1) 2 x 2

A - B +  C = ตอบ



กำรคูณเมตริกซ์ด้วยจ ำนวนจริง
นิยำม

ก าหนดใหเ้มตริกซ์ A คือ A = [aij]mxn และ  จ านวนจริง คือ k แลว้ 
ผลคูณของ  kA  คือ  การน า k  คูณ สมาชิกทุกตวัของเมตริกซ์ A ดงันั้นจะไดว้า่

kA  =  [kaij]mxn

Ex4 จงหา 3A  เม่ือก าหนดให้ A =
1 -1   -2
0      5     3
2     -3     4 3 x 3

วธีิท ำ

3A  =  3
3 x 3

1 -1   -2
0      5     3
2     -3     4

3A  =  
1x3    -1x3    -2x3
0x3      5x3     3x3
2x3     -3x3     4x3 3 x 3

=  
3     -3    -6
0      15    9
6     -9     12 3 x 3



กำรคูณเมตริกซ์ด้วยเมตริกซ์
ก าหนดใหเ้มตริกซ์ 2 เมตริกซ์ ใดๆ คือ A = [aij] m x n และ   B  =    [bij] k x l

เมตริกซ์ A จะคูณกบัเมตริกซ์ B ไดก้ต่็อเม่ือ  n  =  k   และผลคูณของ AB จะมี
ขนาด  m x l

นั้นคือ A x B = C  = [cij]m x l

ซ่ึง  C  เป็นเมตริกซ์ ทีเ่กดิจำก A x B ดงัน้ันจะสรุปได้ว่ำ

เมตริกซ์ A จะคูณกบัเมตริกซ์ B ได้ กต่็อเมื่อ จ ำนวนหลกัของเมตริกซ์ A
เท่ำกบัจ ำนวนแถวของเมตริกซ์ B และ  ผลคูณทีไ่ด้จะเป็นเมตริกซ์ C  ซ่ึงมีจ ำนวน
แถวเท่ำกบัจ ำนวนแถวของ A และมีจ ำนวนหลกัเท่ำกบัจ ำนวนหลกัของ B

“ การเรียนรู้เป็นไปไดย้าก ถา้จะท าใหใ้ครสกัคนเรียนในส่ิงท่ีตนคิดวา่รู้แลว้ ”



Ex. 5  จงพิจารณาวา่เมตริกซ์ 2 เมตริกซ์ ในขอ้ใดท่ีคูณกนัได ้และถา้คูณกนัได้
ผลคูณจะเป็นเมตริกซ์ท่ีมีขนาดเท่าใด

1.  A = [aij] 1 x 3 ,    B  =    [bij] 1 x 3

2.  A = [aij] 2 x 3 ,    B  =    [bij] 3 x 4

3.  A = [aij] 3 x 5 ,    B  =    [bij] 3 x 4

4.  A = [aij] 2 x 2 ,    B  =    [bij] 3 x 3

5.  A = [aij] 1 x 3 ,    B  =    [bij] 3 x 1

คูณไม่ได ้หลกั A (3) ไม่เท่า แถว B (1) 

คูณไม่ได ้หลกั A (5) ไม่เท่า แถว B (3) 

คูณไม่ได ้หลกั A (2) ไม่เท่า แถว B (3) 

คูณได ้หลกั A (3) เท่ากบั แถว B (3) 
ไดเ้มตริกซ์  คือ  C = [cij] 2 x 4

คูณได ้หลกั A (3) เท่ากบั แถว B (3) 
ไดเ้มตริกซ์  คือ  C = [cij] 1 x  1

“ ถา้เราถามอาจจะดูโง่แค่ชัว่ครู่   แต่ถา้ไม่ถาม จะโง่ไปชัว่ชีวิต ”



1. จงหาผลคูณของเมตริกซ์ต่อไปน้ี

A = 1    2
1    3     2 x 2

B = 4    -3
-1    -2     2 x 2

C =
1 0
3       2
-4      5 3 x 2

D =2    1    5 1 x 3

ก. A x B ข. C x D ค. A x D

ก.   A x B   =  
1    2
1    3     2 x 2

x
4    -3
-1    -2     2 x 2

(1)(4) + (2)(-1)        (1)(-3) + (2)(-2)
(1)(4) + (3)(-1)         (1)(-3) + (3)(-2)=  

2 x 2
=  2    -1

1     9     2 x 2
ตอบ



ข. C x D

C x D  = 

1 0
3       2
-4      5 3 x 2

x2    1    5 1 x 3

หลกัของ C เท่ากบั แถวของ  D

ผลลพัธ์ท่ีได ้คือ แถวของ C 
และ หลกัของ  D

C x D  = 2    1    5
1      0
3       2
-4       5

= 

(2)(1)+(-4)(3)+(5)(-4)         (2)(0)+(-4)(2)+(5)(5)     = 

x a11 a12
1 x 2

1 x 2
= -30       17

1 x 2 ตอบ



ค. A x D

A x D = 1    2
1    3     2 x 2

1 0
3       2
-4      5 3 x 2

x

หลกัของ A ไม่เท่ากบั แถวของ  D

ดงันั้น A x D  จึงไม่สามารถคูณกนัได ้ 
สรุป หลกัของตวัตั้งตอ้งเท่ากบัแถวของตวัคูณเท่านั้นและผลคูณ
ท่ีไดก้คื็อ แถวของตวัตั้งและหลกัของตวัคูณ

“ ความดี  เป็นการลงทุนประเภทเดียวท่ีไม่เคยท าใหใ้ครลม้ละลาย ”



เมตริกซ์สลบัเปลีย่น (Transpose of a Matrix)
เมตริกซ์ สลบัเปล่ียน ของเมตริกซ์ A คือ เมตริกซ์ท่ีไดจ้ากการสลบัเปล่ียน

ของแถวและหลกั
เราใช ้ AT (อ่านวา่  เอ ทรานสโพส) แทนเมตริกซ์ สลบัเปล่ียน ของ A คือ

เช่น
A =

1 0
3       2
-4      5 3 x 2

AT = 

แถวท่ี 1 สลบัไป หลกัท่ี  1
แถวท่ี 2 สลบัไป หลกัท่ี  2

1 3 -4
0 2 5 2 x 3

หมายเหตุ    (AB)T = BTAT

“ ความรัก ไม่ใช่งานเล้ียง ฉะนั้นอยา่ไดมี้วนัเลิกรา ”



ดเีทอร์มิแนนต์ (Determinants)

ดีเทอร์มิแนนตห์รือตวัก าหนด  เป็นจ านวนจริงท่ีอยูคู่่กบั เมตริกซ์จตุัรัส ทุกเมตริกซ์
ดีเทอร์มิแนนตข์องเมตริกซ์ A เขียนแทนดว้ย det.A หรือ |A|

ส าหรับดีเทอร์มิแนนตข์อง เมตริกซ์จตุัรัส n x n เราเรียกวา่ ดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบั n

เช่น 
1.   ถา้   A= [4]            เรียก  det.A วา่ดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบั 1

2.   ถา้   B = เรียก  det.B วา่ดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบั 2-1   3
5   8

ตวัอยา่ง 1.     A = [3]                    det.A  =  3
2.     A = [-5]                   det.A  =  -5
3.     A = [-2.5]                det.A  =  -2.5

การหาดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบั 2 ข้ึนไป มีวิธีการดงัน้ี



กำรหำค่ำดเีทอร์มิแนนต์ โดยกำรคูณทะแยง
การหาค่าดีเทอร์มิแนนต ์โดยการคูณทแยงจะหาค่าดีเทอร์มิแนนต์

อนัดบั 2 และ  3 เท่านั้น

ก าหนด   A = a11 a12
a21  a22

det.A  = a11 a12
a21  a22

+

-

=  a11a22 – a21a12

* คูณลงเป็น + (บวก)  คูณข้ึนเป็น – (ลบ)

เช่น   A  = 
3    5
4 -2 = (3)(-2) – (4)(5)  =  -6 – 20 =  -26

B  = 
1    -2
-3 4 = (1)(4) – (-3)(-2)  =    4 – 6 =  -2



การหาดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบั 3

ก าหนด   A = 
a11 a12   a13
a21 a22 a23
a31 a32 a33

หา  det.A สามารถหาไดโ้ดยการน าหลกัท่ี 1 และ หลกัท่ี 2
มาเขียนเพิ่มทา้ยหลกัท่ี 3 จะได้

det.A  = a11 a12   a13
a21 a22 a23
a31 a32 a33

a11
a21
a31

a12
a22
a32

+ + +

- - - คูณข้ึน คิด – (ลบ)

คูณลง คิด +  (บวก)

จะได ้ det.A = a11a22a33 +  a12a23a31 + a13a21a32 - a31a22a13 – a32a23a11 – a33a21a12

“ สนัดาน  เปรียบเสมือนเตียงนอนแสนสบายท่ีลงไปนอนง่าย แต่ลุกข้ึนยาก ”



Ex.6  จงหา det.A เม่ือก าหนดให ้ A = 
1      2 1
3 2 3

4       2       2

det.A  =  
1     2     1
3     2     3 
4     2     2

1     2    
3     2
4     2

det.A  =   (1)(2)(2) + (2)(3)(4) + (1)(3)(2)  - (4)(2)(1) – (2)(3)(1) – (2)(3)(2)

det.A  =    4  + 24  + 6  - 8 – 6 - 12  

det.A  =  34 – 26     =      8 ตอบ

* การคูณเคร่ืองหมาย    (-)(-)  =  +   และ (+)(+) = +
(-)(+)  =   - และ    (+)(-)  =  -

(เหมือนกนัเป็นบวก)
(ต่างกนัเป็นลบ)

3 x 3



กำรหำดเีทอร์มิแนนต์โดยวธีิกำรกระจำยโคแฟกเตอร์

การหาค่าดีเทอร์มิแนนตโ์ดยการกระจายโคแฟกเตอร์ เป็นวิธีท่ีใชไ้ดก้วา้งขวาง
เน่ืองจาก ใชห้าค่าดีเทอร์มิแนนตต์ั้งแต่อนัดบั 2 ข้ึนไป ซ่ึงก่อนอ่ืนตอ้งมีความรู้
เร่ืองการหา ไมเนอร์ (Minor) และโคแฟกเตอร์ (Cofactor)  ก่อน

ไมเนอร์ (Minor)

ไมเนอร์ (Minor)  หรือ Mij คือ  ดีเทอร์มิแนนตข์องเมตริกซ์ ท่ีเกิดจาก
การตดัแถวท่ี i  และหลกัท่ี j  ท้ิงไป

เช่น    A  = 3    5
4 -2

M11 =  การตดัแถวท่ี 1 หลกัท่ี 1 จะได้
3    5
4 -2

M21 =  การตดัแถวท่ี 2 หลกัท่ี 1 จะได้
3    5
4 -2

=  -2

=  5



Ex7. ก าหนดให ้ A = 
-1       2 3
0 -2 -1
1        2        2 3 x 3

จงหา  M11 , M23 และ M32

วิธีท า
M11  =                                  =

-1       2 3
0 -2 -1
1        2        2

-2    -1
2 2

=  -4 – (-2)    =  -2  ตอบ

M23  =                                  =
-1       2 3
0 -2 -1
1        2        2

-1     2
1 2

=  -2 – (2)    =  -4  ตอบ

M32  =                                  =
-1       2 3
0 -2 -1
1        2        2

-1     3
0 -1

=  1 – 0    =  1   ตอบ


