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รูปท่ี 13 การเขียนจดุทางเรขาคณิต 

รูปท่ี 14 ตวัอย่างเส้นตรง  AB 

บทที่ 3 

ความรู้พืน้ฐานทางเรขาคณิต 
 

 ในบทท่ี 3 จะกล่าวถึงความรู้พืน้ฐานของเรขาคณิตในระบบยคุลิด ซึง่ประกอบด้วย 

บทนิยาม สจัพจน์ และสิ่งท่ีเห็นจริงแล้ว เพ่ือเป็นการให้ผู้อา่นเข้าใจ บทนิยาม และข้อตกลงขัน้

พืน้ฐานของเรขาคณิตในระบบยคุลิด เพ่ือท่ีจะน าความรู้ไปใช้ตอ่ไปในบทท่ี 5  ท่ีวา่ด้วยทฤษฎีบท

เรขาคณิตในระบบยคุลิดตอ่ไป 
 

1. ความรู้พืน้ฐาน 
 1.1 จุด (Point) 
 
 
 
 
 
 “จุด” เป็นค าอนิยาม (Undefined term) ท่ีใช้ในการแสดงต าแหนง่ของสิ่งตา่งๆ เชน่

ต าแหนง่ของสถานท่ีในแผนท่ี ต าแหนง่ของดวงดาว ฯลฯ นิยมเขียนโดยใช้ตวัอกัษรภาษาไทย  

หรือตวัอกัษรภาษาองักฤษ (ตวัพิมพ์ใหญ่) เชน่ จดุ A  จดุ B  เป็นต้น 
 1.2 เส้นตรง (Line)  
 
 
 
 
 
 
 
 

 ก าหนดจดุสองจดุบนกระดาษจากนัน้ใช้สนัตรงหรือสนัไม้บรรทดัวางทาบให้ผา่นจดุ
ทัง้สอง ขีดตามแนวสนัตรงไปจนสดุขอบกระดาษทัง้สองข้าง สามารถเขียนรอยขีดตามแนวสนัตรง
ให้ผา่นจดุสองจดุได้หนึง่รอยขีดแตถ้่าให้จดุสองจดุอยูบ่นระนาบท่ีไมมี่ขอบเขตรอยขีดจะยาวไม่
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รูปท่ี 15 ตวัอย่างระนาบทางเรขาคณิต 

รูปท่ี 16 ตวัอยา่งสว่นของเส้นตรง AB 

สิน้สดุเรียกรอยขีดนัน้วา่ “เส้นตรง” เพ่ือให้เข้าใจตรงกนัจึงก าหนดช่ือจดุทัง้สองจดุบนเส้นตรง เชน่

จดุ A และจดุ B แสดงเส้นตรง AB หรือเส้นตรง BA เขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์  AB ⃡   หรือ BA ⃡   
 ดงันัน้เส้นตรงมีความยาวไม่สิน้สดุ และเส้นตรงเป็นค าอนิยาม (Undefined term) 

เม่ือเขียนเส้นตรงบนสว่นของระนาบจงึเขียนลกูศรไว้ท่ีปลายทัง้สองของเส้นตรง 

 1.3 ระนาบ (Plane)  
 
 
 
 
 
 
 
 

  พืน้ผิวท่ีแบนและเรียบท่ีเราเห็นขอบเขตลกัษณะเดียวกบัแผน่กระดาษ  โปสเตอร์แข็ง
หรือ  แผน่กระจกเงาเรียกว่า “ส่วนของระนาบ” สว่นของระนาบถ้าตอ่ออกไปหรือแผข่ยายออกไป
ทกุทิศทางไมส่ิน้สดุหรือไมมี่ขอบเขตโดยพืน้ผิวยงัคงแบนและเรียบอยูเ่สมอจะเรียกวา่ “ระนาบ”
ระนาบเป็นค าอนิยาม (Undefined term) เชน่เดียวกบั จดุ และเส้นตรง 
 1.4 ส่วนของเส้นตรง (Line Segment)  

 
 
 
 
 
 
  ก าหนดจดุสองจดุบนกระดาษจากนัน้ใช้สนัตรงหรือสนัไม้บรรทดัวางทาบให้ผา่นจดุ
ทัง้สองนัน้ ขีดตามแนวสนัตรงจากจดุหนึง่ไปยงัอีกจดุหนึง่  รอยขีดนีเ้ป็นสว่นหนึง่ของเส้นตรง
เรียกวา่สว่นของเส้นตรงและเรียกจดุสองจดุนีว้า่ “จุดปลาย (end point)” สว่นของเส้นตรงเป็น 
บทนิยาม (defined term)  

 เพ่ือให้เข้าใจตรงกนัจงึก าหนดช่ือจดุปลายทัง้สอง เชน่ จดุ A และ จดุ B แสดงสว่น

ของเส้นตรง  AB หรือส่วนของเส้นตรง BA เขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์  AB̅  หรือ  BA̅ 
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รูปท่ี 17  ตวัอยา่งรังสี AB 

รูปท่ี 18  ตวัอยา่งรังสี BA 

รูปท่ี 19  ตวัอยา่งมมุ BAC 

 1.5 รังสี (Ray)  
 ก าหนดจดุสองจดุบนกระดาษให้เป็นจดุ A และจดุ B จากนัน้ใช้สนัตรง หรือสนัไม้

บรรทดัวางทาบให้ผา่นจดุทัง้สอง  ขีดตามแนวสนัตรงจากจดุ A ผ่านจดุ B ไปจนสดุกระดาษด้าน
หนึง่ ถ้าให้จดุ A และจดุ B อยูบ่นระนาบแล้วรอยขีดท่ีลากจากจดุ A ผ่านจดุ B จะยาวไมส่ิน้สดุ
เรียกรอยขีดนีว้า่ “รังสี” โดยมีจดุ A เป็นจดุปลายเพียงจดุเดยีว ซึง่รังสีสามารถตอ่ออกไปได้ไม่
สิน้สดุ ดงันัน้เวลาเขียนแสดงรังสีบนสว่นของระนาบจงึเขียนลกูศรไว้ท่ีปลายอีกข้างหนึ่งดงัรูป 

 
 
 
 
 

 
 

 แสดงรังสี AB เขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์   AB       มีจดุ A เป็นจดุปลาย 
และ 

 
 
 
 
 
 

 แสดงรังสี BA เขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์  BA      มีจดุ B เป็นจดุปลาย 
ดงันัน้รังสี AB กบัรังสี BA ไมไ่ด้เป็นรังสีเดียวกนั 
 

 1.6 มุม (Angle) 
 
 
 
 

 
 



   46 

 

รูปท่ี  20  มมุสองมมุท่ีมีจดุยอดมมุร่วมกนั 

รูปท่ี 21  ตวัอยา่งการเขียนช่ือมมุในลกัษณะตา่งๆ  

จากภาพรังสี AB และรังสี AC มีจดุ A เป็นจดุปลายเดียวกนัท าให้เกิดมมุท่ีมีจดุ A เป็นจดุ
ยอดมมุรังสี AB และรังสี AC เป็นแขนของมมุเรียกช่ือมมุนีว้า่มมุ BAC มีช่ือจดุยอดมมุอยูต่รง

กลางเขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์ BAC หรือ BA

C  เรียกย่อๆ วา่มมุ A เขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์ 

A หรือ   A


 
 
 
 
 

 
 
 

จากภาพรังสี AD รังสี AC รังสี AB มีจดุปลายเดียวกนัคือจดุ A ท าให้เกิดมมุหลายมมุท่ีมี
จดุ A เป็นจดุยอดมมุกรณีเช่นนีเ้ราจะเรียกมมุท่ีมีจดุยอดร่วมกนัวา่ “มมุประชิด” ในท่ีนีจ้ะกลา่วได้

วา่ BAC เป็นมมุประชิด CAD 
 เพ่ือความสะดวกรวดเร็วในการเรียกช่ือมมุบางกรณีอาจก าหนดช่ือมมุเป็นตวัอกัษร
ภาษาไทยหรือตวัอกัษรภาษาองักฤษ (ตวัพิมพ์เล็ก) หรือตวัเลขและให้เขียนเส้นโค้งไว้ท่ีมมุท่ี
ต้องการกลา่วถึงเชน่  
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รูปท่ี 22  ตวัอยา่งการเขียนมมุประชิด 

รูปท่ี 23  ตวัอยา่งการเขียนมมุตรงข้าม  

 1.7  ชนิดของมุม (Classifying Angles) 
  1.7.1) มุมประชิด (Adjacent Angle)  

 มมุสองมมุท่ีมีจดุยอดมมุ (Vertex) และแขนของมมุด้านใดด้านหนึง่ร่วมกนั แตไ่มไ่ด้

ใช้จดุด้านในอ่ืนร่วมกนัอีกเรียกวา่ มุมประชิด 

เชน่ 

 

 

 

 

 

  
 

 มมุ ABC และมมุ CBD ใช้จดุยอดมมุ B เดียวกนั และใช้ด้าน BC ร่วมกนั แตไ่มใ่ช้

ด้าน AB และด้าน DB ร่วมกนั จะเรียกมมุ ABC และมมุ CBD วา่ มุมประชิด 

  1.7.2) มุมตรงข้าม (Vertical Angle)  

 มมุตรงข้ามเป็นมมุท่ีเกิดขึน้จากการตดักนัของเส้นตรงสองเส้น 

 เชน่ 

 

 

 

 

 

 

 

 เส้นตรง AB ตดักบัเส้นตรง CD ท าให้เกิดมมุ 1  มมุ 2  มมุ 3 และมมุ 4 ดงัรูป  

เรียก มมุ 1 และมมุ 3 วา่มมุตรงข้าม (เชน่เดียวกบัมมุ 2 และมมุ 4) 
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รูปท่ี 24  ตวัอยา่งการเขียนมมุฉาก  

รูปท่ี 25  ตวัอยา่งการเขียนมมุตรง PQR 

  1.7.3) มุมฉาก (Right Angle) 
  ในสมยัก่อนยงัไมมี่ระบบองศา ยคุลิดได้ให้ค านิยามวา่ “เม่ือเส้นตรงเส้นหนึง่ตัง้อยูบ่น
เส้นตรงอีกเส้นหนึง่และท าให้เกิดมมุประชิดท่ีเทา่กนั จะเรียกแตล่ะมมุวา่ มุมฉาก และเรียกวา่
เส้นตรงเส้นแรกตัง้ฉากกบัเส้นตรงเส้นท่ีสอง ณ จดุท่ีเส้นแรกตัง้อยูบ่นเส้นท่ีสอง” 
  ปัจจบุนั “มมุใดๆ ท่ีมีขนาดหนึง่มมุฉาก หรือ 90 องศา หรือ 90๐  เรียกว่า มุมฉาก” 
 เชน่ 

 
 
 
 
 
 
 
 

  1.7.4) มุมตรง (Straight Angle)  
  ในสมยัก่อนไมมี่การระบวุ่ามมุตรงคืออะไร แตเ่ป็นท่ีรู้กนัว่ามมุตรง คือ มมุของเส้นตรง

หรือ มมุท่ีมีขนาดเท่ากบัสองมมุฉาก ปัจจบุนัได้ให้บทนิยามวา่ “มมุใดๆ ท่ีมีขนาดสองมมุฉาก หรือ 

180 องศา หรือ 180๐ เรียกว่า มุมตรง” 

เชน่  

 

         

 

 

 
 

 

  จากรูป มมุ PQR มีขนาด 180๐  เรียกมมุ PQR วา่เป็นมมุตรง 
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รูปท่ี 26  ตวัอยา่งการเขียนมมุแหลม  

รูปท่ี 27  ตวัอยา่งการเขียนมมุปา้น  

  1.7.5) มุมแหลม (Acute Angle)  

  ในสมยัก่อนคล้ายกบัปัจจบุนัคือ “มมุแหลม คือ มมุท่ีเล็กกวา่มมุฉาก” 

ปัจจบุนั “มมุใดๆ ท่ีมีขนาดเล็กกวา่ หนึง่มมุฉาก หรือ 90 องศา หรือ 90๐ เรียกวา่ มุมแหลม” 

 เชน่   

 

 

 

 

 

 

  มมุ BAC มีขนาด 30๐ ซึง่เล็กกวา่ 90๐ เรียกมมุ BAC วา่เป็นมมุแหลมและมมุ XYZ มี

ขนาด 85๐ ซึง่เล็กกวา่  90๐  เรียกมมุ XYZ ว่าเป็นมมุแหลมเชน่กนั 

  1.7.6) มุมป้าน (Obtuse Angle)  

  ในสมยัก่อนมมุปา้น คือ มมุท่ีโตกวา่มมุฉาก จะเห็นได้ว่าความหมายจะรวมถึงมมุ

กลบัในปัจจบุนัด้วย  ปัจจบุนั “มมุใดๆท่ีมีขนาดใหญ่กวา่หนึง่มมุฉาก หรือ 90 องศา หรือ 90๐ แต่

เล็กกวา่สองมมุฉาก หรือ 180 องศา หรือ 180๐ เรียกวา่ มุมป้าน” 

เชน่  

 

 

 

 

 

 
 

  มมุ MNO มีขนาด 94๐ ซึง่ใหญ่กวา่  90๐แตเ่ล็กกวา่ 180๐ เรียกมมุ MNO ว่าเป็น 

มมุปา้น และมมุ รลว มีขนาด 175๐  ซึง่ใหญ่กวา่  90๐  แตเ่ล็กกว่า 180๐ เรียกมมุ MNO วา่เป็น 

มมุปา้นเชน่กนั 
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รูปท่ี 28  ตวัอยา่งการเขียนมมุกลบั  

รูปท่ี 29  ตวัอยา่งมมุประกอบสองมมุฉาก  

  1.7.7) มุมกลับ (Reflex Angle)  

  ในสมยัก่อนยคุลิดไมไ่ด้ให้นิยามมมุกลบัไว้ แตใ่ห้ความหมายรวมอยูก่บัมมุปา้น 

ปัจจบุนั “มมุใดๆ ท่ีมีขนาดใหญ่กวา่ สองมมุฉาก หรือ 180 องศา หรือ 180๐ เรียกวา่ มุมกลับ” 

เชน่  

 

 

 

 

 

 
 

  จากรูป มมุ STU มีขนาด 330๐ ซึง่ใหญ่กวา่ 180๐  เรียกมมุ STU วา่เป็นมมุกลบั 

  1.7.8) มุมประกอบสองมุมฉาก (Supplementary Angle)  

 มุมสองมุมท่ีมีขนาดบวกกัน หรือรวมกันได้ สองมุมฉาก หรือ 180 องศา หรือ 180๐ 

เรียกวา่ มุมประกอบสองมุมฉาก 

เชน่  

 

 

 

 

 

 

 

 มมุ ABD มีขนาด 110๐ และมมุ DBC มีขนาด 70๐  ซึง่รวมกนัได้ 180๐  เรียกมมุ ABD และ

มุม DBC ว่าเป็นมุมประกอบสองมุมฉาก หรือเม่ือ AC เป็นส่วนของเส้นตรง มุม ABD และมุม 

DBC ซึ่งเป็นมมุประชิด แตร่วมกนัได้ 180๐   เรียก มมุ ABD และมมุ DBC ว่าเป็นมมุประกอบสอง

มมุฉากเชน่กนั 
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รูปท่ี 30  ตวัอยา่งมมุประกอบมมุฉาก  

รูปท่ี 31  ตวัอยา่งแสดงระยะหา่งเส้นตรงสองเส้น  

  1.7.9) มุมประกอบมุมฉาก (Complementary Angle)  

 มมุสองมมุท่ีมีขนาดบวกกนั หรือรวมกนัได้ หนึง่มมุฉาก หรือ 90 องศา หรือ 90๐ พอดี 

เรียกวา่ มุมประกอบมุมฉาก   เชน่  

 

 

 

 

 

 
  

 

 มมุ ABC มีขนาด 30๐ และมมุ DBA มีขนาด 60๐  ซึง่รวมกนัได้ 90๐   เรียกมมุ ABC และ

มมุ DBA วา่เป็นมมุประกอบมมุฉาก หรือมมุ ABC และมมุ DBA ซึง่เป็นมมุประชิด แตร่วมกนัได้   

90๐  เรียก มมุ ABC และมมุ DBA วา่เป็นมมุประกอบมมุฉากเชน่กนั 
 

 1.8 เส้นขนาน (Parallel line) 

   1.8.1) ระยะห่าง  

 ระยะหา่งระหวา่งเส้นตรงสองเส้นคือความยาวของสว่นของเส้นตรงท่ีลากตัง้ฉากจาก   

เส้นตรงหนึง่ไปยงัเส้นตรงอีกเส้นหนึง่ 
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รูปท่ี 32  ตวัอยา่งเส้นตรงสองเส้นท่ีขนานกนั 

รูปท่ี 33  ตวัอยา่งมมุแย้ง มมุภายใน และมมุภายนอก 

   1.8.2) เส้นขนาน 

 เส้นตรงหรือส่วนของเส้นตรงสองเส้นท่ีอยู่บนระนาบเดียวกนัขนานกนัก็ตอ่เม่ือ 

เส้นตรงหรือส่วนของเส้นตรงทัง้สองเส้นมีระยะหา่งเทา่กนัเสมอ 

 

 

 

 

 
 

 จากภาพ  MN̅̅ ̅  และ  PQ ̅̅ ̅ อยูบ่นระนาบเดียวกนัและมีระยะหา่งเทา่กนั 

ดงันัน้  MN̅̅ ̅  ขนานกบั  PQ ̅̅ ̅    เขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์   MN̅̅ ̅ // PQ ̅̅ ̅     

   1.8.3) มุมแย้ง มุมภายในและมุมภายนอกท่ีอยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด 

พิจารณาภาพเส้นตรงเส้นหนึ่งตดัเส้นตรงคูห่นึง่ 

 
 
 
 
 
 
 

 
จากรูปจะได้  มมุ 1 มมุ 4 มมุ 5 มมุ 8 เป็นมมุท่ีอยูบ่นข้างเดียวกนัของเส้นตดั 
    มมุ 2 มมุ 3 มมุ 6 มมุ 7 เป็นมมุท่ีอยูบ่นข้างเดียวกนัของเส้นตดั 
    มมุ 4 กบัมมุ 5 เป็นมมุภายในท่ีอยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตดั 
    มมุ 3 กบัมมุ 6 เป็นมมุภายในท่ีอยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตดั 
    มมุ 1 กบัมมุ 8 เป็นมมุภายนอกท่ีอยูบ่นข้างเดียวกนัของเส้นตดั 
    มมุ 2 กบัมมุ 7 เป็นมมุภายนอกท่ีอยูบ่นข้างเดียวกนัของเส้นตดั 
    มมุ 4 แย้งกบัมมุ 6 และมมุ 3 แย้งกบัมมุ 5 
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รูปท่ี 34  ตวัอยา่งรูปสามเหล่ียม 

รูปท่ี 35  ตวัอยา่งสว่นประกอบของรูปสามเหล่ียม 

 1.9 รูปเรขาคณิตสองมิต ิ(Two-dimensional geometric figure) 

  1.9.1) รูปสามเหล่ียม 
 

 
 
 
 
 
 
 
 รูปสามเหล่ียม เป็นรูปปิดท่ีมีด้านสามด้านมีมมุสามมมุแตล่ะมมุของรูปสามเหล่ียม

เรียกวา่ มมุภายในของรูปสามเหล่ียม 
 

ฐาน มุมที่ฐาน มุมยอด จุดยอดมุม และด้านประกอบมุมยอดของรูปสามเหล่ียม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 - ในรูปสามเหล่ียมใดๆถ้าก าหนดให้ด้านใดด้านหนึ่งเป็นฐานของรูปสามเหล่ียมมุม
ภายในของรูปสามเหล่ียมท่ีมีฐานเป็นแขนหนึง่ของมมุเรียกวา่ “มุมที่ฐาน” 

 - มมุภายในของรูปสามเหล่ียมท่ีอยูต่รงข้ามกบัฐานเรียกวา่ “มุมยอด” 
 - ด้านแตล่ะด้านของรูปสามเหล่ียมท่ีประกอบกนัเป็นมมุยอดเรียกวา่ “ด้านประกอบ

มุมยอด” 
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รูปท่ี 36  ตวัอยา่งรูปสามเหล่ียมด้านเท่า 

รูปท่ี 37  ตวัอยา่งรูปสามเหล่ียมหน้าจัว่ 

 - ส่วนของเส้นตรงท่ีลากจากจุดยอดมุมของมุมยอดมาตัง้ฉากกับฐานหรือส่วนท่ีต่อ
ออกไปในแนวเดียวกนักบัฐานเรียกวา่ “ส่วนสูงของรูปสามเหล่ียม” 

จากรูปถ้าให้  กข̅  เป็นฐานของรูปสามเหล่ียม กขค  มมุ ก และมมุ ข เป็นมมุท่ีมีฐานเป็น  
แขนหนึง่ของมมุจงึเรียก มมุ ก และมมุ ข ว่ามมุท่ีฐาน มมุ ค เป็นมมุท่ีอยูต่รงข้ามกบัฐานเรียกว่า
มมุยอดและเรียกจดุ ค วา่จดุยอดมมุของมมุยอดด้าน กค และด้าน ขค เป็นด้านท่ีประกอบกนัเป็น

มมุยอดเรียกวา่ด้านประกอบมมุยอด และ  คบ̅  ลากจากจดุยอดมมุของมมุยอดมาตัง้ฉากกบัฐาน
เรียกวา่ “ส่วนสูง” 
 

  1.9.2) ชนิดของรูปสามเหล่ียม 
   ชนิดของรูปสามเหล่ียมจ าแนกตามลกัษณะของด้านได้ 3 ชนิดได้แก่ 

  (1) รูปสามเหล่ียมด้านเท่า เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีมีด้านทัง้สามยาวเทา่กนั 
เชน่  
 
 
 
 
 

 
 

  (2) รูปสามเหล่ียมหน้าจ่ัว เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีมีด้านยาวเทา่กนัสองด้าน 
  เชน่  
 
 
 
 
 
 
 
 
 



   55 

 

รูปท่ี 38  ตวัอยา่งรูปสามเหล่ียมด้านไมเ่ทา่ 

รูปท่ี 39  ตวัอยา่งรูปสามเหล่ียมมมุแหลม 

รูปท่ี 40  ตวัอยา่งรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

  (3) รูปสามเหล่ียมด้านไม่เท่า เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีด้านทัง้สามยาวไมเ่ทา่กนั 
  เชน่  
 

 
 
 
 
 
 

   ชนิดของรูปสามเหล่ียมจ าแนกตามลกัษณะของมมุได้ 3 ชนิดได้แก่ 
  (1) รูปสามเหล่ียมมุมแหลม เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีมีมมุทัง้สามเป็นมมุแหลม 
 เชน่ 
 
 
 
 
 
 
 
  (2) รูปสามเหล่ียมมุมฉาก เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีมีมมุหนึ่งเป็นมมุฉาก 
 เชน่ 
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รูปท่ี 41  ตวัอยา่งรูปสามเหล่ียมมมุปา้น 

รูปท่ี 42  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียม หรือรูปส่ีด้าน 

รูปท่ี 43  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมมมุฉาก 

  (3) รูปสามเหล่ียมมุมป้าน เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีมีมมุหนึ่งเป็นมมุปา้น 

 เชน่ 
 
 

 
 
 
 
 
 
  1.9.3) รูปส่ีเหล่ียม 
    รูปส่ีเหล่ียม เป็นรูปปิดท่ีมีด้านส่ีด้าน มมุส่ีมมุ แตล่ะมมุเรียกวา่มมุภายใน
ของรูปส่ีเหล่ียม 

 

         
 
 
 

   1.9.4) ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม 
 

    1) รูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก 
     เป็นรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีมมุทัง้ส่ีเป็นมมุฉาก 

 
 
 
 
 
 

 



   57 

 

รูปท่ี 44  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส 

รูปท่ี 45  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า 

รูปท่ี 46  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมขนมเปียกปนู 

    2) รูปส่ีเหล่ียมจัตุรัส 
     เป็นรูปส่ีเหล่ียมมมุฉากท่ีมีด้านทัง้ส่ียาวเท่ากนั 

 
 
 
 
 
 
 
 
    3) รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า 
     เป็นรูปส่ีเหล่ียมมมุฉากท่ีมีด้านตรงข้ามยาวเทา่กนัแตด้่านท่ีอยู่ตดิกนั
ยาวไมเ่ทา่กนั 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

    4) รูปส่ีเหล่ียมขนมเปียกปูน 
      เป็นรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีด้านทัง้ส่ีด้านยาวเทา่กนั และมมุแตล่ะมมุ 
ไมเ่ป็นมมุฉาก 
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รูปท่ี 47  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมด้านขนาน 

รูปท่ี 48  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมคางหมู 

รูปท่ี 49  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมรูปวา่ว 

    5) รูปส่ีเหล่ียมด้านขนาน 
     เป็นรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีด้านตรงข้ามยาวเทา่กนัและขนานกนัสองคู่ 
 
 
 
 
 
 
 
 

    6) รูปส่ีเหล่ียมคางหมู 
     เป็นรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีด้านตรงข้ามขนานกนัเพียงคูเ่ดียว 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    7) รูปส่ีเหล่ียมรูปว่าว 
     เป็นรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีด้านท่ีอยู่ตดิกนัยาวเทา่กนัสองคูแ่ละมมุตรงข้ามมี
ขนาดเท่ากนัหนึง่คู ่
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รูปท่ี 50  ตวัอยา่งกลุม่รูปส่ีเหล่ียมท่ีมีด้านขนานสองคู่ 

รูปท่ี 51  ตวัอยา่งเส้นทแยงมมุของรูปส่ีเหล่ียม 

รูปท่ี 52  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีเส้นทแยงมมุแบง่คร่ึงซึง่กนัและกนั 

   จากท่ีกลา่วข้างต้น รูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า รูปส่ีเหล่ียมขนมเปียกปนู 
เป็นรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีด้านตรงข้ามขนานกนัสองคูเ่ชน่เดียวกบัรูปส่ีเหล่ียมด้านขนาน ดงันัน้ 
รูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า รูปส่ีเหล่ียมขนมเปียกปนู จงึเป็นรูปส่ีเหล่ียมด้านขนานด้วย 
 
 
 
 
  
 
 
   1.9.5) เส้นทแยงมุมของรูปส่ีเหล่ียม 
    รูปส่ีเหล่ียมท่ีเส้นทแยงมมุยาวเทา่กนั ได้แก่ รูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส 
รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า 
 

 
 
 

    รูปส่ีเหล่ียมท่ีมีเส้นทแยงมมุแบง่คร่ึงซึง่กนัและกนัได้แก่ รูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส 
รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า รูปส่ีเหล่ียมด้านขนาน และรูปส่ีเหล่ียมขนมเปียกปนู 
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รูปท่ี 53  ตวัอยา่งรูปส่ีเหล่ียมท่ีมีเส้นทแยงมมุตดักนัเป็นมมุฉาก 

รูปท่ี 54  ตวัอยา่งแสดงสมบตัขิองเส้นทแยงมมุ 

รูปท่ี 55  ตวัอยา่งรูปหลายเหล่ียมทางเรขาคณิต 

    รูปส่ีเหล่ียมท่ีมีเส้นทแยงมมุตดักนัเป็นมมุฉากได้แก่รูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส 
รูปส่ีเหล่ียมขนมเปียกปนู และรูปส่ีเหล่ียมรูปวา่ว 
 

 
 
 
 

    รูปส่ีเหล่ียมท่ีมีเส้นทแยงมมุแตล่ะเส้นแบง่รูปส่ีเหล่ียมออกเป็นรูปสามเหล่ียม
สองรูปเทา่กนัได้แก่   รูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส  รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า  รูปส่ีเหล่ียมด้านขนาน และรูปส่ีเหล่ียม
ขนมเปียกปนู 
 

 
 
 
 
 
 
 
   1.9.6) รูปหลายเหล่ียม 

 รูปหลายเหล่ียม เป็นรูปปิดท่ีมีด้านมากกวา่ส่ีด้านและมีมมุมากกวา่ส่ีมมุ 
 

 
 
 
 
 
  
 
 

   



   61 

 

รูปท่ี 56  ตวัอยา่งรูปหลายเหล่ียมแบบปกติ 

รูปท่ี 57  ตวัอยา่งรูปหลายเหล่ียมแบบไมป่กติ 

   ประเภทของรูปหลายเหล่ียม 
    1. รูปหลายเหล่ียมแบบปกติ 
    รูปหลายเหล่ียมแบบปกติ คือรูปปิดท่ีมีด้านมากกว่าส่ีด้านโดยท่ีแตล่ะด้าน
ยาวเทา่กนั และมีมมุมากกว่าส่ีมมุท่ีแตล่ะมมุมีขนาดเทา่กนั  เชน่ 
 
 
 
        ก าหนดรูปห้าเหล่ียมปกติ ABCDE  
        จะได้วา่ AB = BC = CD = DE = EA 

        และ A

 = B

 = C

 = D

 = E

 

 
 
 
 
    2. รูปหลายเหล่ียมแบบไมป่กติ 
    รูปหลายเหล่ียมแบบไมป่กต ิคือรูปปิดท่ีมีด้านมากกวา่ส่ีด้านท่ีไมเ่ทา่กนั และ
มีมมุมากกวา่ส่ีมมุท่ีไมเ่ทา่กนั  เชน่ 
 
 
        ก าหนดรูปห้าเหล่ียมไมป่กต ิ ABCDE  
        จะได้วา่ AB ≠ BC ≠ CD ≠ DE ≠ EA 

        และ 1

 ≠ 2

 ≠ 3

 ≠ 4

 ≠ 5

 

 
 
 
 
  จากท่ีกลา่วข้างต้นจะเห็นความแตกตา่งระหว่างรูปหลายเหล่ียมปกต ิและรูปหลาย
เหล่ียมไมป่กติ  
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รูปท่ี 58  ตวัอยา่งรูปวงกลม 

รูปท่ี 59  ตวัอยา่งสว่นประกอบของรูปวงกลม 

   1.9.7) รูปวงกลม 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

   รูปบนระนาบท่ีจดุทกุจดุอยูห่่างจากจดุคงท่ีจดุหนึง่เป็นระยะทางเทา่กนัเรียกว่า 
“รูปวงกลม” ขอบของรูปเรียกวา่ “เส้นรอบวง” หรือ “เส้นรอบรูปวงกลม” จดุคงท่ีเรียกวา่  
”จุดศูนย์กลาง” 

 
 

 
 
 
 
 
 
  การเรียกช่ือรูปวงกลมให้เรียกช่ือตามช่ือของจดุศนูย์กลางของวงกลมจากรูป 

จดุ O เป็นจุดศูนย์กลาง จงึเรียกรูปวงกลมนีว้า่รูปวงกลม O  
  ส่วนของเส้นตรงท่ีมีจุดปลายข้างหนึ่งเป็นจุดศนูย์กลางและจุดปลายอีกข้างหนึ่ง

อยูบ่นเส้นรอบวงเรียกวา่ รัศมี ของรูปวงกลมจากรูป  OA̅̅̅   OB̅̅̅   OC̅̅ ̅  เป็นรัศมี 
  ในรูปวงกลมเดียวกนัสามารถเขียนรัศมีได้หลายเส้นแตล่ะเส้นมีความยาวเท่ากนั

หรือรัศมีของรูปวงกลมเดียวกนัยาวเทา่กนัเสมอ 
  สว่นของเส้นตรงท่ีลากผ่านจดุศนูย์กลางและมีจดุปลายทัง้สองข้างอยูบ่นเส้น 

รอบวง เรียกว่า เส้นผ่านศูนย์กลาง ของรูปวงกลมจากรูป BC̅  เป็นเส้นผา่นศนูย์กลางในรูป
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รูปท่ี 60  ตวัอยา่งสว่นประกอบของรูปคร่ึงวงกลม 

รูปท่ี 61  ตวัอยา่งรูปท่ีมีแกนสมมาตร 

วงกลมเดียวกนัสามารถเขียนเส้นผา่นศนูย์กลางได้หลายเส้น แตล่ะเส้นมีความยาวเท่ากนัหรือเส้น
ผา่นศนูย์กลางของรูปวงกลมเดียวกนัยาวเทา่กนัเสมอ 

  สว่นของเส้นตรงท่ีมีจดุปลายทัง้สองข้างอยู่บนเส้นรอบวงเรียกวา่ คอร์ด จากรูป 

MN̅̅ ̅  เป็นคอร์ด  ในรูปวงกลมเดียวกนัสามารถเขียนคอร์ดได้หลายเส้นคอร์ดท่ียาวท่ีสดุของรูป
วงกลม คือเส้นผา่นศนูย์กลางของรูปวงกลมวงนัน้ 

  ในรูปวงกลมเดียวกันเส้นผ่านศูนย์กลางมีความยาวเป็นสองเท่าของความยาว
รัศมีหรือรัศมีมีความยาวเป็นคร่ึงหนึง่ของความยาวเส้นผ่านศนูย์กลาง 

 
   1.9.8) รูปคร่ึงวงกลม 
 

 
 

 
 

    รูปคร่ึงวงกลม คือรูปท่ีประกอบด้วยเส้นผา่นศนูย์กลางและเส้นรอบวงท่ีถกู
ตดัโดยเส้นผา่นศนูย์กลาง จดุศนูย์กลางของคร่ึงวงกลม คือจดุศนูย์กลางของวงกลมเดมิ 
 

   1.9.9) รูปท่ีมีแกนสมมาตร 
 

 
 
 

   “รูปท่ีพบัแล้วแตล่ะข้างของรอยพบัทบักนัสนิทเรียกวา่รูปท่ีมีแกนสมมาตร
และเรียกรอยพบัวา่ แกนสมมาตร” 
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รูปท่ี 62  ตวัอยา่งสจัพจน์ข้อท่ี 1 

รูปท่ี 63  ตวัอยา่งสจัพจน์ข้อท่ี 2 

2. สัจพจน์ของยุคลดิ (Euclid’s Axiom or Euclid’s Postulate) 
 ดงัท่ีกลา่วไว้ในบทท่ี 2 เก่ียวกบัระบบสจัพจน์ จะเห็นว่าสจัพจน์นัน้เป็นเสมือนกฎหรือ
กตกิาท่ีนกัคณิตศาสตร์จะต้องด าเนินการตามกฎตา่งๆ เหลา่นัน้ โดยต้องยอมรับวา่กฎ หรือกตกิา
ตา่งๆ เหลา่นัน้ถกูต้องเสมอ เชน่เดียวกนักบัเรขาคณิตในระบบยคุลิดก็จะมีระบบสจัพจน์เป็น
ตวัก าหนดเช่นเดียวกนั ประกอบไปด้วยสจัพจน์ทัง้หมด 5 ข้อ ดงันี ้

 P-1.สามารถลากเส้นตรงจากจดุหนึง่ไปยงัอีกจดุหนึง่ได้เสมอ 
 P-2.ก าหนดสว่นเส้นตรงเส้นหนึง่ สามารถลากตอ่เส้นตรงดงักลา่วให้มีความยาวไม่ 
  จ ากดั 
 P-3.วงกลมสามารถสร้างได้จากจดุศนูย์กลางและระยะซึง่เป็นรัศมีเสมอ 
 P-4.มมุท่ีตา่งก็เป็นมมุฉากยอ่มเทา่กนั 
 P-5.ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตดัเส้นตรงอีกเส้นหนึง่ท าให้มมุภายในท่ีอยูบ่นข้างเดียวกนั 
  ของเส้นตดัรวมกนัน้อยกวา่สองมมุฉาก และถ้าต่อเส้นทัง้สองดงักลา่วออกไป  
  เส้น ทัง้สองจะพบกนัทางด้านท่ีมีมมุรวมกนัน้อยกวา่สองมมุฉาก 

 
ตัวอย่าง 1 สัจพจน์ของยุคลิด 
 

 P-1 ก าหนดจดุ A และ จดุ B เป็นจดุ 2 จดุท่ีแตกตา่งกนั จะได้ 
 
 
 
 
 
 P-2  ก าหนดสว่นของเส้นตรง AB จะได้ 
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รูปท่ี 64  ตวัอยา่งสจัพจน์ข้อท่ี 3 

รูปท่ี 65  ตวัอยา่งสจัพจน์ข้อท่ี 4 

รูปท่ี 66  ตวัอยา่งสจัพจน์ข้อท่ี 5 

 P-3 ก าหนดจดุ O และก าหนดระยะทาง AB จะได้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 P-4 ก าหนดให้ มมุ a b และ c ตา่งก็เป็นมมุฉาก จะได้ 
 
 
 
 
 
 
 
 

 P-5 ก าหนดเส้นตรง l1 l2 l3  โดยให้ l3ตดั l1และ l2และ   +  < 180๐ จะได้ 
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รูปท่ี 67  ตวัอยา่งแสดงสิ่งท่ีเห็นจริงแล้วข้อท่ี 1-3 

3. สิ่งที่เหน็จริงแล้ว (Common Notions) 
 สิ่งท่ีปรากฏในการเรียนเรขาคณิตในระบบยคุลิดนัน้ก็คือค าวา่ “สิ่งท่ีเห็นจริงแล้ว” ซึง่เป็น
ค าท่ีท าหน้าท่ีคล้ายๆ กบัสจัพจน์ แตแ่ตกตา่งกบัสจัพจน์ เปรียบเสมือนข้อสรุปร่วมกนัท่ีเรารู้วา่มนั
เป็นจริง โดยเป็นข้อสรุปท่ีพบจากการสงัเกตแล้วสร้างออกมาเป็นกฎ มีด้วยกนั 5 ข้อ 
  C-1. สิ่งท่ีเท่ากบัสิ่งเดียวกนัยอ่มเทา่กนั 
  C-2. สิ่งท่ีเท่ากนับวกด้วยสิ่งท่ีเทา่กนัผลย่อมเทา่กนั 
  C-3. สิ่งท่ีเท่ากนัหกัออกด้วยสิ่งท่ีเทา่กนัผลย่อมเทา่กนั 
  C-4. สิ่งท่ีทบักนัสนิทย่อมเท่ากนั 
  C-5. ส่วนรวมย่อมใหญ่กวา่สว่นยอ่ย 
 
ตัวอย่าง 2 สิ่งที่เห็นจริงแล้ว 
 C-1. ก าหนดให้ l1 // l2  และมี  l3 เป็นเส้นตดัเส้นตรงคูท่ี่ขนานกนั เกิดมมุ 1 2 3 4  5  6  7 
และ 8 
 

        จากรูป 1


=3

 และ 3


=5

 โดย C-1จะได้ 1


=5


 

        และ     2


=4

 และ 4


=6

 โดย C-1 จะได้ 2


=6


 

        เป็นต้น 

 

 

 

C-2. จากรูปข้างบน เราทราบวา่  1


= 3

 จะได้วา่  1


+2


 = 3

+2


 = 180๐  ในท านองเดียวกนั 

เราทราบวา่   2


 = 4


 จะได้วา่  2

+3


 = 4

+3


 = 180๐ 

C-3. จากรูปข้างบน เราทราบวา่ 1

+2


 = 3

+4


 = 180๐ แต ่ 1


 = 3

 จะได้ 2


 = 4


  

ในท านองเดียวกนั เราทราบวา่ 5

 + 6


 = 8

 + 7


 = 180๐ แต ่ 5


 = 7

 จะได้ 6


 = 8


 

 C-4. ก าหนด ∆ ABC และ ∆DEF ยกรูปทัง้สองรูปมาทบักนัสนิทโดยให้ จดุ A ทบัสนิทกบั

จดุ D จดุ B ทบัสนิทกบัจดุ E และ จดุ C ทบัสนิทกบัจดุ F ดงัรูป 
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รูปท่ี 68  ตวัอยา่งแสดงสิ่งท่ีเห็นจริงแล้วข้อท่ี 4 

รูปท่ี 69  ตวัอยา่งแสดงสิ่งท่ีเห็นจริงแล้วข้อท่ี 5 

 

 

 

 

 

 

 

 จากรูปจะเห็นวา่ จดุ A ทบัสนิทกบัจดุ D และจดุ B ทบัสนิทกบัจดุ E และจดุ C ทบัสนิท

กบัจดุ F 

 จะได้      AB  ทบัสนิทกบั DE  นัน้คือ AB = DE 

   และ  BC  ทบัสนิทกบั EF นัน้คือ BC = EF 

   และ  AC  ทบัสนิทกบั DF นัน้คือ AC = DF 

 นัน้คือ    มมุ A ทบัสนิทกบัมมุ D  นัน้คือ  A


 = D


 

   และ         มมุ B ทบัสนิทกบัมมุ E นัน้คือ  B


 = E


 

   และ         มมุ C ทบัสนิทกบัมมุ F นัน้คือ  C


 = F


 เป็นต้น 

 C-5 ก าหนดมมุ ABC และส่วนของเส้นตรง BD แบง่มมุ ABC ดงัรูป 

 

                 ก าหนดมมุ ABC และสว่นของเส้นตรง BD แบง่มมุ ABC 

       จะได้มมุ DBC และ มมุ ABD  

       โดยท่ี  AB

C =  AB


D + DB


Cจะเห็นวา่มมุ DBC และ 

       มมุ ABD ตา่งก็เป็นมมุยอ่ยของมมุ ABC 

       ดงันัน้  AB

C > AB


Dและ AB


C > DB


C 

       นัน้คือ “สว่นรวมยอ่มใหญ่กว่าสว่นย่อย” 
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สรุป 
 ในบทท่ี 3 กลา่วถึงความรู้พืน้ฐานทางเรขาคณิตท่ีผู้ศกึษาจ าเป็นท่ีจะต้องทราบ ได้แก่ 

บทนิยาม และอนิยามตา่งๆ ทางเรขาคณิต  เช่น จดุ เส้นตรง  สว่นของเส้นตรง  รังสี  มมุ ประเภท

ของมมุ(มมุแหลม  มมุฉาก  มมุปา้น) ชนิดของรูปสามเหล่ียม (รูปสามเหล่ียมจตัรัุส  รูปสามเหล่ียม

ด้านเทา่  รูปสามเหล่ียมมมุฉาก  รูปสามเหล่ียมด้านไมเ่ท่า)  ชนิดของรูปส่ีเหล่ียม (รูปส่ีเหล่ียม

จตัรัุส  รูปส่ีเหล่ียมขนมเปียกปนู  รูปส่ีเหล่ียมคางหม ู เป็นต้น) สจัพจน์ในระบบยคุลิด และสิ่งท่ีเห็น

จริงแล้ว เป็นความรู้ท่ีจ าเป็นตอ่การน าไปใช้ในการศกึษาวิชาเรขาคณิต และน าไปใช้ในการพิสจูน์

ทฤษฎีบทเรขาคณิตในบทท่ี 5 
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ค าถามท้ายบทที่ 3  
 1) เม่ือก าหนดจดุ 1 จดุ บนระนาบ สามารถลากเส้นตรงผ่านจดุได้ก่ีเส้น 

 2) เม่ือก าหนดจดุ 2 จดุ บนระนาบ สามารถลากเส้นตรงผ่านจดุได้ก่ีเส้น 

 3) ลากเส้นตรง 2 เส้นตดักนั จะเกิดจดุตดัได้ทัง้หมดก่ีจดุ 

 4) จากรูปท่ีก าหนดให้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 1) รูปท่ีเป็นส่วนของเส้นตรงได้แก่ 

 2) รูปท่ีเป็นรังสีได้แก่ 

 3) รูปท่ีเป็นมมุได้แก่ 

 4) รูปท่ีเป็นเส้นตรงได้แก่ 

5) ให้นกัศกึษาท าการวิเคราะห์เปรียบเทียบความแตกตา่งของ เส้นตรง ส่วนของเส้นตรง 

และรังสี 
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6) ให้นกัศกึษาท าการวิเคราะห์สมบตัขิองรูปสามเหล่ียมแตล่ะชนิด 

7) ให้นกัศกึษาท าการวิเคราะห์สมบตัขิองรูปส่ีเหล่ียมแตล่ะชนิด 

8) บอกส่วนประกอบของรูปวงกลม และอธิบายความสมัพนัธ์ของสว่นประกอบในรูป    

    วงกลม 

9) ให้นกัศกึษายกตวัอยา่งสิ่งท่ีเห็นจริงแล้ว ท่ีพบในการเรียนคณิตศาสตร์ 
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