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บทที่ 1 
ประวัตคิวามเป็นมาวชิาเรขาคณิต 

 
 บทท่ี 1 จะกลา่วถงึประวตัคิวามเป็นมาของวิชาเรขาคณิตยคุโบราณโดยสงัเขป เพ่ือ 
ให้เข้าใจประวตัคิวามเป็นมาของเรขาคณิตในยคุสมยัตา่งๆ ความสําคญัของเรขาคณิตท่ีมีผลตอ่
การดํารงชีวิตในแตล่ะยคุสมยั โดยจะแบง่ยคุสมยัของเรขาคณิตยคุโบราณออกเป็น  3 ยคุสมยั 
ได้แก่ 1.เรขาคณิตในสมยับาบโิลน  2. เรขาคณิตในสมยัอียิปต์ และ 3. เรขาคณิตในสมยักรีก 

 

1. เรขาคณิตยุคโบราณ 
 ความรู้ทางด้านเรขาคณิตนัน้ไมป่รากฏหลกัฐานท่ีชดัเจนวา่เร่ิมมีตัง้แตส่มยัใด แตส่งัเกต
ได้จากโบราณสถานตา่งๆ ท่ียงัคงมีให้เห็นในปัจจบุนั มีการออกแบบโดยใช้รูปเรขาคณิตตา่งๆ 
มากมาย เชน่ เคร่ืองประดบั  ท่ีอยูอ่าศยั  อาวธุ และจากแผน่จารึกท่ีปรากฏขึน้ตามแตล่ะยคุสมยั
ตา่งๆ ดงันี ้
 1.1 เรขาคณิตในสมัยบาบโิลน 
 หลกัฐานทางด้านเรขาคณิตในสมยับาบโิลนนัน้มีคอ่นข้างน้อยมาก ยากตอ่การค้นหา
ข้อมลู เน่ืองด้วยในสมยันัน้ชาวบาบโิลนยงัไมมี่เคร่ืองมือในการบนัทกึข้อมลูท่ีดีนกั สว่นใหญ่จะ
บนัทกึเร่ืองราวข้อมลู ความรู้ตา่งๆ ลงในแผน่จารึก ดงัรูป 
 
 
 
 
 
 

รูปที่ 1 แผน่จารึกโจทย์ปัญหาทางด้านเรขาคณิตในยคุสมยับาบโิลน 
(ท่ีมา  Friberg, J. (2008). A Remarkable Collection of Babylonian Mathematical Texts) 

 

 จากหลกัฐานท่ีจารึกในแผน่ดนิเหนียวทําให้เราทราบเก่ียวกบัการพฒันาการทางด้าน
คณิตศาสตร์ของยคุสมยับาบโิลน เรขาคณิตในยคุสมยับาบโิลนนัน้ยงัไมไ่ด้รับการพฒันาเท่าท่ีควร 
ชาวบาบโิลนมีความก้าวหน้าในเร่ืองของระบบจํานวนอยา่งมาก เป็นท่ีรู้จกักนัในเร่ืองของการใช้
ระบบฐานหกสบิ สําหรับความรู้ทางด้านเรขาคณิตท่ีปรากฏนัน้จะมีลกัษณะดงัตอ่ไปนี ้
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  1.1.1 ปัญหาเก่ียวกับการหาความยาว และการหาพืน้ที่ของรูปเหล่ียมต่างๆ  
   ชาวบาบโิลนมีความสามารถในการคํานวณหาพืน้ท่ีของทุ่งนา ลาน ท่ีมีลกัษณะ
เป็นรูปส่ีเหล่ียมมมุฉากโดยใช้ความยาวด้านกว้างคณูความยาวด้านยาว นอกจากนีย้งัรู้กฎในการ
หาพืน้ท่ีรูปตา่งๆ เชน่ รูปสามเหล่ียมมมุฉาก รูปสามเหล่ียมหน้าจัว่ รู้จกัวิธีหาปริมาตรของปริซมึได้ 
นอกจากนัน้ยงัมีการบนัทกึลกัษณะของโจทย์ปัญหาทางเรขาคณิตท่ีปรากฏในสมยับาบโิลน ดงันี ้  
 ตวัอย่างโจทย์  
    1. รูปส่ีเหล่ียมมมุฉากรูปหนึง่ กําหนดให้ด้านยาวมีความยาว 4 หนว่ย และความ
ยาวเส้นทแยงมมุยาว 5 หนว่ย ความกว้างของรูปส่ีเหล่ียมมมุฉากนีย้าวเท่าไร                                                                     
    2. กําหนดให้รูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสแนบในรูปวงกลม โดยเส้นทแยงมมุของรูปส่ีเหล่ียม
จตัรัุสเป็นเส้นผา่นจดุศนูย์กลางของรูปวงกลม จงหาพืน้ท่ีหนึง่ในส่ีของรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส และพืน้ท่ี
หนึง่ในส่ีของรูปวงกลม 
  นอกจากนัน้ชาวบาบโิลนยงัสามารถท่ีจะบอกสมบตัขิองรูปสามเหล่ียมหน้าจัว่ โดยเส้นท่ี
แบง่คร่ึงมมุยอดของรูปสามเหล่ียมหน้าจัว่ยอ่มแบง่คร่ึงฐาน ดงัรูป 
 

         กําหนดให้ ∆ ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจัว่ 

         ถ้า  ADഥ  แบง่คร่ึงมมุ A แล้ว  BD = CD 
         

 
 
 
  จากรูปสามเหล่ียมหน้าจัว่ข้างต้น จะเห็นได้วา่ สว่นของเส้นตรง AD เป็นสว่นของเส้นตรง
ท่ีแบง่คร่ึงมมุ A และตัง้ฉากกบัสว่นของเส้นตรง BC แล้วสง่ผลให้ ความยาวของสว่นของเส้นตรง 
BD เท่ากบัความยาวของสว่นของเส้นตรง CD  
 

  1.1.2 ความสัมพันธ์ของความยาวด้านของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  
  จากจารึกท่ีปรากฏ พบวา่ชาวบาบโิลนได้มีการบนัทกึความสมัพนัธ์ของความยาวด้าน
ของรูปสามเหล่ียมมมุฉากไว้ โดยเรียกวา่ “Plimpton 322”  เป็นการบนัทกึความยาวด้านของรูป
สามเหล่ียมท่ีมีความสมัพนัธ์กนัเป็นรูปสามเหล่ียมมมุฉาก โดยบนัทกึเป็นตวัเลขระบบฐานหกสบิ
ลงในตาราง ดงัรูป 
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รูปที่ 2 แผน่จารึก Plimpton 322 
(ท่ีมา The Plimpton 322 Tablet and the Babylonian Method of Generating Pythagorean Triples) 

 

  ได้มีการนําบนัทกึท่ีได้มาวิเคราะห์แล้วแปลออกเพ่ือทําความเข้าใจ จากรูปข้างบนจะเห็น
วา่ตาราง Plimpton 322 จะมีแถวทัง้หมด 15 แถว และหลกั 4 หลกั  ดงันี ้
ตาราง 1 บนัทกึความยาวด้านของ Plimpton 322 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 (ท่ีมา Neither Sherlock Holmes nor Babylon: A Reassessment of Plimpton 322) 
 

 จากตาราง 1 ข้างต้นเป็นชดุของความสมัพนัธ์ของความยาวด้านท่ีชาวบาบโิลนได้ทําการ
บนัทกึซึง่มีความสมัพนัธ์กนัได้เป็นรูปสามเหล่ียมมมุฉาก ซึง่ชาวบาบโิลนได้ค้นพบความสมัพนัธ์นี ้
ก่อนท่ีพีทาโกรัสจะคดิเป็นทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
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  1.1.3 ความรู้เก่ียวกับมุมภายในรูปสามเหล่ียม และวงกลม 
  เน่ืองจากชาวบาบโิลน ใช้ระบบตวัเลขฐานหกสบิในการคํานวณตา่งๆ ทางด้าน
คณิตศาสตร์ ดงันัน้ชาวบาบโิลนได้กําหนดขนาดมมุภายในแตล่ะมมุของรูปสามเหล่ียมด้านเทา่ไว้
เท่ากบั 60 องศา ดงัรูป 
 
 
 
 
 
 
 

            รูปที่ 3 แผน่จารึกรูปสามเหล่ียมด้านเท่าในยคุสมยับาบโิลน 
 

  นอกจากการกําหนดมมุภายในแตล่ะมมุของรูปสามเหล่ียมด้านเทา่แล้ว ชาวบาบโิลนยงั
สามารถแบง่ความยาวของเส้นรอบรูปวงกลมไว้เป็น 6 สว่นท่ีแตล่ะสว่นเทา่กนั และกําหนดขนาด
ของมมุภายในรูปวงกลมเทา่กบั 360 องศา โดยใช้หลกัการนํารูปสามเหล่ียมด้านเทา่ไปบรรจใุน 
รูปวงกลม ท่ีปรากฏในรูปวงกลม ดงัรูป 
 
 
 
 
 
 
 
 

                 รูปที่ 4 การแบง่ความยาวเส้นรอบรูปวงกลมออกเป็น 6 สว่นท่ีแตล่ะสว่นเท่ากนั 
 

 นอกจากท่ีชาวบาบโิลนได้คดิค้นการแบง่รูปวงกลมออกเป็น 6 สว่นท่ีแตล่ะสว่น
เท่ากนั และกําหนดให้รูปวงกลมมีขนาดของมมุภายในเท่ากบั 360 องศา แล้ว ชาวบาบโิลนยงัมี

การกําหนดคา่ของ π เทา่กบั 3 ในการคํานวณหาความยาวเส้นรอบวงและพืน้ท่ีของรูปวงกลมใน
สมยันัน้ 
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 1.2 เรขาคณิตในสมัยอียปิต์ 
  ในสมยัอียิปต์นัน้ความรู้ทางด้านคณิตศาสตร์ วิศวกรรมศาสตร์ และสถาปัตยกรรม  
มีความก้าวหน้าอยา่งมาก โดยเฉพาะสถาปัตยกรรมท่ีโดดเดน่ เชน่ พีระมิด สฟิงซ์  เป็นต้น 
ในสมยัอียิปต์นัน้ความรู้ทางด้านเรขาคณิตมีการพฒันาอยา่งมาก ชาวอียิปต์ให้ความสนใจกบัการ
วดัความยาว การวดัขนาด การหาพืน้ท่ี และการหาปริมาตรเป็นอยา่งมาก ชาวอียิปต์ได้มีการสร้าง
เคร่ืองมือท่ีใช้ในการวดั เรียกวา่ “Egyptian Rulers” ดงัรูป 
 

 
 
 

 
รูปที่ 5 ไม้บรรทดัอียิปต์ (Egyptian Rulers) 

(ท่ีมา http://www.thefullwiki.org/Ancient_Egyptian_units_of_measurement) 
 

 นอกจากนัน้ชาวอียิปต์ยงัให้ความสนใจในการเปลี่ยนหนว่ยการวดั แสดงให้เห็นวา่ในสมยั
อียิปต์นัน้มีการกําหนดระบบหน่วยการวดัเกิดขึน้แล้ว ซึง่จากหลกัฐานท่ีปรากฏพบวา่ชาวอียิปต์มี
การใช้หน่วยการวดัพืน้ท่ีเป็นตารางฟตุ 
 อีกทัง้ชาวอียปิต์ยงัรู้จกัวธีิการใช้เชือก (Rope Stretcher) มาใช้ในการวดัความยาว และ
สามารถสร้างชดุความสมัพนัธ์ของความยาวเชือกท่ีทําให้ได้รูปสามเหล่ียมมมุฉาก  
 
 
 
 
 
 
 
 

รูปที่ 6  วิธีการใช้เชือก (Rope Stretcher) ของชาวอียิปต์ 
(ท่ีมา Serra, M. (1997, pp. 475-522). Discovering geometry an inductive approach.)   
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  1.2.1 สถาปัตยกรรมทางด้านเรขาคณิตในสมัยอียปิต์ 
   สถาปัตยกรรมทางด้านเรขาคณิตในสมยัอียิปต์นัน้ได้รับการยอมรับวา่เป็น
สถาปัตยกรรมท่ีสวยงาม และยิ่งใหญ่ ชาวอียิปต์โบราณได้สร้างและออกแบบโดยใช้พืน้ฐาน
ทางด้านเรขาคณิต และวิศวกรรม มาใช้ในการออกแบบ เช่น พีระมิด  สฟิงซ์  และรูปปัน้เทพเจ้า
ตา่งๆ มากมาย ดงัรูป 
 
 
 
 
 
 
 

รูปที่ 7 พีระมดิ และสฟิงซ์ในประเทศอียิปต์ 
(ท่ีมา https://arunya082.wordpress.com/ย้อนรอยพีระมิดแห่งอียี/ประวตัคิวามเป็นมาของพี/) 

 

  1.2.2 การหาพืน้ที่ และปริมาตรในสมัยอียปิต์  
   ชาวอียิปต์ได้ให้ความสําคญั และสนใจเก่ียวกบัปัญหาทางด้านเรขาคณิตเป็น
อยา่งมาก ประกอบไปด้วยปัญหาการวดัความยาว การหาความยาว  การหาพืน้ท่ี และการหา
ปริมาตร ของรูปเรขาคณิต ซึง่มีปรากฏในแผน่กระดาษปาปิรุส นกัคณิตศาสตร์ชาวอียิปต์ได้ใช้
กระดาษปาปิรุสในการบนัทกึโจทย์ปัญหาทางด้านเรขาคณิตไว้มากมาย และบนัทกึท่ีมีช่ือเสียง
มากท่ีสดุ คือ รินด์ปาปิรุส (Rhind Papyrus) และ มอสโคว์ปาปิรุส (Moscow Papyrus)  
 

   1.2.2.1 รินด์ปาปิรุส (The Rhind Mathematical Papyrus; RMP) 
   กระดาษรินด์ปาปิรุส เขียนโดยนกัคณิตศาสตร์ชาวอียิปต์ช่ือ “เอมีส” (Ahmes) ในช่วง 
2,000-1,800 ก่อนปีคริสตศกัราช บางครัง้ถกูเรียกวา่ “Ahmes Papyrus” โดย เอมีส ได้ทําการ
บนัทกึรวบรวมโจทย์ปัญหาทางด้านเลขคณิต พีชคณิต เรขาคณิต และการวดั ทัง้หมด 84 ปัญหา  
  ได้มีนกัโบราณคดีชาวสก๊อตแลนด์ ช่ือ “อะเลก็ซานเดอร์ เฮนร่ี รินด์” (Alexander 
Henry Rhind) ได้ทําการซือ้แผน่บนัทกึปาปิรุส มาจากเมืองลกัเซอร์ (Luxor) ในประเทศอียิปต์ 
และได้กําหนดช่ือแผน่จารึกนัน้วา่ “Rhind Papyrus” และได้นํามาเรียบเรียงเขียนเป็นหนงัสือ
ทัง้หมด 3 เลม่ ได้แก่  
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     เลม่ 1(Book 1) โจทย์ปัญหาทางด้านเลขคณิต 40 ปัญหา   
     เลม่ 2(Book 2) โจทย์ปัญหาทางด้านเรขาคณิตและการวดั 20 ปัญหา  
     เลม่ 3(Book 3) โจทย์ปัญหาเศษสว่น 24 ปัญหา 
   ในหนงัสือเลม่ท่ี 2(Book 2) ได้ทําการบนัทกึโจทย์ปัญหาและวิธีการหาคําตอบทาง
เรขาคณิต โดยแบง่ได้ออกเป็น 3 สว่น คือ 1.การหาพืน้ท่ีรูปเรขาคณิต  2. การหาปริมาตรรูปทรง
เรขาคณิต และ 3. พีระมิด ตวัอยา่งเช่น   
 
Problem 41 RMP.  
Computes the volume of a cylindrical granary of diameter 9 cubits and height 10 cubits 
(จงคํานวณหาปริมาตรยุ้งทรงกระบอกท่ีมีเส้นผา่นศนูย์กลาง 9 ควิบทิ และสงู 10 ควิบทิ) 
Problem 44 RMP.  
Computes the volume of a rectangular granary of length 10, breadth 10 and height 10.
(จงคํานวณหาปริมาตรยุ้งทรงส่ีเหล่ียม ท่ีมีความยาว 10 ความกว้าง 10 และความสงู 10) 
Problem 50 RMP.  
Find the area of a round field of diameter 9 khet.  
(จงหาพืน้ท่ีรอบๆ สนามท่ีมีเส้นผา่นศนูย์กลางยาว 9 เขต) 
 
  จะเห็นวา่จากตวัอยา่งโจทย์ปัญหาท่ีกลา่วข้างต้น แสดงให้เห็นวา่ชาวอียิปต์สามารถ
คํานวณหาพืน้ท่ี และปริมาตร ของรูปเรขาคณิตสองมิตแิละสามมิตไิด้ ในท่ีนีจ้ะยกตวัอยา่งสตูรท่ี
ใช้ในการคํานวณ 
  จากรูปท่ีกําหนดให้ 
 
 
 
 
 
   สตูรการหาพืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสท่ีท่ีมีรูปวงกลมแนบใน 

    - ความยาวด้านของรูปส่ีเหล่ียม เท่ากบั d – 1
9
 d เม่ือ d แทนพืน้ท่ีรูปวงกลม 

    - พืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียม เท่ากบั  
64

81
 d2 
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  กําหนดรูปพีระมิด 

 
      สตูรการหาปริมาตรของพีระมิด 

      จะได้   V = 
ଵ

ଷ
×	b2×	h 

      เม่ือ  b คือ ความยาวด้านของรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส  
       h คือ ความสงูของพีระมิด 
 
   1.2.2.2 มอสโคว์ปาปิรุส (The Moscow Mathematical Papyrus; MMP) 
  กระดาษมอสโคว์ปาปิรุส หรือกระดาษโกเรนนิเชฟ (The Golenishchev Mathematical 
Papyrus) เป็นแผน่จารึกท่ีนกัคณิตศาสตร์โบราณได้ทําการบนัทกึและรวบรวมโจทย์ปัญหาทาง 
ด้านเรขาคณิตไว้ มีโจทย์ปัญหาทัง้หมด 25 ข้อ โดยแบง่ประเภทของคําถามออกเป็น 5 ประเภท 
ได้แก่ 1. Ship’s part problems 2. Aha problems  3. Pefsuproblems  4. Baku problems  
และ 5. Geometry problem ซึง่ปัญหาท่ีนา่สนใจท่ีพบในกระดาษมอสโคว์ปาปิรุส คือโจทย์ปัญหา
ข้อท่ี 10 และข้อท่ี 14 ดงันี ้
 
 
 
 
 
  
 
   Problem 10 MMP. Computes the area of a hemisphere. 

   (จงคํานวณหาพืน้ท่ีผิวของคร่ึงทรงกลม) 

   - สตูรท่ีใช้ในการคํานวณ 2πrଶ 

  ***ชาวอียปิต์ได้มีการกําหนดคา่	π	ൌ	 256
81

  มีคา่ประมาณ 3.16049....... 
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   Problem 14 MMP.  
    The base is a square of side 4 cubits, the top is a square of side 2 cubits 
and the height of the truncated pyramid is 6 cubits. 
    (กําหนดรูปพีระมิดยอดตดัท่ีมีฐานเป็นรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสมีความยาวด้าน ด้านละ  
4 ควิบทิ  มีสว่นตดัเป็นรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสมีความยาวด้าน ด้านละ 2 ควิบทิ และมีความสงู 6 ควิบทิ 
จงหาปริมาตรของรูปพีระมิดยอดตดั) 

     - สตูรท่ีใช้ในการคํานวณ  V = 
ଵ

ଷ
h(a2+ab+b2) 

 
 1.3 เรขาคณิตในสมัยกรีก 

 ในยคุสมยักรีก ความรู้ทางด้านเรขาคณิตนัน้ได้รับการพฒันาอยา่งมาก จนถือวา่เป็น
ยคุทองของเรขาคณิตเลยก็วา่ได้ ชาวกรีกนัน้ได้ให้ความสนใจกบัเรขาคณิตอยา่งมาก มีการนํา
ความรู้ทางด้านพีชคณิตไปใช้ในการแก้ปัญหาทางเรขาคณิต มีการนําเรขาคณิตไปใช้ในด้านของ
ศลิปะ จงึทําให้เกิดวธีิการสร้างรูปเรขาคณิตอยา่งง่ายขึน้มา โดยการใช้วงเวียน และสนัตรงเท่านัน้ 
อีกทัง้คําวา่ “Geometry” นัน้ก็เป็นคําท่ีชาวกรีกได้กําหนดขึน้มา โดยคําวา่ Geometry คือคําท่ีมีคํา
วา่ Geo (โลก (Earth)) และคําวา่ metron (การวดั (measurement)) ซึง่หมายถึงศาสตร์วิชาท่ีวา่
ด้วยเร่ืองของการวดัขนาด วดัความยาว วดัพืน้ท่ี ใดๆ ของโลก นัน่เอง เชน่ การวดัความยาวท่ีดนิท่ี
เป็นรูปส่ีเหล่ียมผืนผ้าวา่มีความกว้างและความยาวเทา่ไร การวดัพืน้ท่ีของวงกลม การวดัระยะทาง
จากท่ีหนึง่ไปยงัอีกท่ีหนึง่ เป็นต้น แตค่วามหมายของเรขาคณิตในปัจจบุนัมีความแตกตา่งออกไป
มากเพราะวา่วิชาเรขาคณิตได้รับการพฒันามาอยา่งตอ่เน่ืองและแตกสาขาออกไปหลายสาขา 
 ในสมยักรีกมีกลุม่นกัคณิตศาสตร์ท่ีมีผลงานทางด้านเรขาคณิต และมีช่ือเสียงมากมาย 
แนวคดินัน้ยงัสง่ผลตอ่การเรียนเรขาคณิตในปัจจบุนั เชน่ พีทาโกรัส ยคุลดิ อาร์คีมิดีส เป็นต้น ซึง่
จะขอกลา่วถึงนกัคณิตศาสตร์ท่ีมีอิทธิพลตอ่ด้านเรขาคณิต ดงัตอ่ไปนี ้
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 เธลิสแห่งมิเลตุส (Thales of Miletus) 
  เธลสิเป็นนกัคณิตศาสตร์ยคุสมยักรีก เกิดท่ีเมืองมิเลตสุ ประเทศตรุกี เขาได้ศกึษา 
วิชาคํานวณทางด้านคณิตศาสตร์จากนกับวช เธลสิได้รับการยกยอ่งวา่เป็น “บดิาแห่งเรขาคณิต” 
เดมิทีเธลสิมีอาชีพเป็นพอ่ค้า แตเ่ม่ือเลกิอาชีพพอ่ค้า เธลสิได้หนัมาทําการศกึษาค้นคว้าเร่ือง
ปัญหาตา่งๆ ทางด้านเรขาคณิต ปัญหาการวดัความสงูของพีระมิด ปัญหาการคํานวณระยะทาง
ในการเดนิเรือในทะเล เธลสิได้เขียนตําราเก่ียวกบัการหาทิศและการเดนิเรือ ทฤษฎีเรขาคณิต  
ดาราศาสตร์  และตําราอ่ืนๆ อีกมากมาย  
  เม่ือ 585 ปีก่อนคริสตศกัราช เธลสิ ได้พยากรณ์รอบเวลาในการเกิดสริุยปุราคา  
(solar eclipse) ซึง่จะเกิดขึน้ประมาณ 19 ปีตอ่จากปีท่ีเขาได้ประกาศ ตอ่มานกัคณิตศาสตร์เช่ือวา่
การท่ีเธลสิทํานายได้ถกูต้อง เพราะเธลสิเป็นผู้สงัเกตและศกึษาการเปล่ียนแปลงของท้องฟา้อยู่
ตลอดเวลา มีการจดบนัทกึการเปล่ียนแปลง การเคล่ือนท่ีของดวงดาวบนท้องฟา้ทําให้ทราบการ
เคล่ือนท่ีในตําแหน่งตา่งๆ ของดวงดาวได้อยา่งถกูต้อง 
  เธลสิได้มีโอกาสเดนิทางไปประเทศอียิปต์ ขณะนัน้ศลิปวิทยาการท่ีอียปิต์รุ่งเรือง
โดยเฉพาะคณิตศาสตร์ในสาขาวิชาเรขาคณิต เธลสิได้อธิบายวิธีการคํานวณความสงูของพีระมิดท่ี
อียิปต์โดยอาศยัการสงัเกต เธลสิได้สงัเกตเงาท่ีเกิดขึน้วา่มีลกัษณะเป็นรูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีมี
ลกัษณะคล้ายกนั ดงัรูป 
 
 
 
 
 
 
 

          รูปที่ 8  วิธีการคดิคํานวณในการหาความสงูของพีระมิดของเธลสิ 
 

  จากรูปจะเห็นกระบวนการคดิของเธลสิ ซึง่เธลสิได้สงัเกตปรากฏการณ์ท่ีเกิดขึน้ พบวา่ 
ณ เวลาท่ีดวงอาทิตย์ขึน้เวลาเดียวกนั เม่ือแสงอาทิตย์สอ่งไปท่ีพีระมิดท่ีมีความสงู AC ก็จะเกิดเงา
จากพีระมิดท่ีทอดยาวไปได้ความยาว CB  และท่ีความสงู DF ก็จะมีเงาทอดยาวไป FE ซึง่สงัเกต

พรีะมดิ 
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วา่จะเกิดรูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีคล้ายกนั คือ ∆	ABC 	∆	DEF และ  
AC

DF
=

BC

EF
  จะได้ความสงู

ของพีระมิดเทา่กบั  
BC ൈ	DF

EF
 

  ผลงานท่ีเก่ียวกบัเรขาคณิตท่ีเธลสิได้สร้าง นัน้มีด้วยกนั 5 ทฤษฎีบท ดงันี ้
   1. วงกลมใดๆ ถกูแบง่ออกเป็นสองสว่นเทา่ๆ กนัโดยเส้นผา่นศนูย์กลาง 
   2. มมุท่ีฐานของรูปสามเหล่ียมหน้าจัว่มีขนาดเท่ากนั 
   3. เส้นตรงสองเส้นตดักนัมมุตรงข้ามท่ีเกิดขึน้ยอ่มเทา่กนั 
   4. รูปสามเหล่ียมสองรูปถ้ามีมมุเท่ากนัสองมมุและด้านเทา่กนัหนึง่ด้าน 
       รูปสามเหล่ียมทัง้สองคล้ายกนั 
   5. มมุท่ีเกิดจากจดุบนเส้นรอบวงกลมลากเส้นตอ่กบัจดุปลายของเส้นผา่น 
       ศนูย์กลางเป็นมมุฉาก 
   ท่ีกลา่วข้างต้นนัน้เป็นเพียงสว่นหนึง่ท่ีเป็นผลงานทางด้านคณิตศาสตร์ เก่ียวกบั
เรขาคณิตของเธลสิเทา่นัน้  
 

 พีทาโกรัส (Pythagoras) 
  พีทาโกรัสเกิดเม่ือประมาณ 582 ก่อนคริสตศกัราชท่ีเมืองซามอส (Samos)  
ประเทศกรีก พีทาโกรัสเป็นผู้ เช่ียวชาญด้านคณิตศาสตร์ท่ีมีช่ือเสียงอยา่งมากในสมยันัน้ พีทาโกรัส
เป็นลกูศษิย์ของเธลสิ ผลงานทางด้านเรขาคณิตท่ีมีช่ือเสียงมากท่ีสดุของพีทาโกรัส คือ ทฤษฎีบท
เก่ียวกบัรูปสามเหล่ียมมมุฉาก (Right Triangles) และพีทาโกรัสเป็นนกัคณิตศาสตร์ท่ีมีอิทธิพลตอ่
ชาวกรีกในยคุนัน้อยา่งมาก จนได้มีการก่อตัง้โรงเรียนขึน้มา คือโรงเรียนพีทาโกเรียน 
(Pythagoreans)  
   โรงเรียนของพีทาโกรัสจะสอนเน้นหนกัไปในเร่ืองของปรัชญาคณิตศาสตร์และดารา
ศาสตร์ เก่ียวกบัคณิตศาสตร์พีทาโกรัสได้กลา่ววา่ "คณิตศาสตร์เป็นพืน้ฐานของทกุสิง่ทกุอยา่งถ้า
ไมมี่คณิตศาสตร์แล้วทกุอยา่งก็จะไมเ่กิดขึน้" ซึง่ก็เป็นสิง่ท่ีถกูต้องในสมยันัน้ เพราะความรู้ทางด้าน
คณิตศาสตร์เป็นตวัก่อกําเนิดความรู้ท่ีหลากหลาย และสถาปัตยกรรมท่ีหลากหลาย ซึง่ผลงาน
ทางด้านคณิตศาสตร์ของพีทาโกรัสนัน้มีมากมายทัง้ทางด้านเลขคณิต  พีชคณิต และเรขาคณิต 
เช่น 
   จํานวนเชิงสามเหล่ียม (Triangular Number) เป็นการนําความรู้เก่ียวกบัจํานวนมา
บรูณาการกบัความรู้ทางด้านเรขาคณิต เป็นชดุลําดบัของจํานวน ได้แก่ 1, 3, 6, 10, .... ซึง่เกิดจาก
การสงัเกตแบบรูปสามเหล่ียมแล้วเขียนออกมาในรูปลําดบัของจํานวน ดงัรูป 
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รูปที่ 9 แสดงความสมัพนัธ์ของจํานวนเชิงสามเหล่ียม 
 

   จํานวนเชิงส่ีเหล่ียมจตัรัุส (Square Number) เป็นการนําความรู้เก่ียวกบัจํานวนมา
บรูณาการกบัความรู้ทางด้านเรขาคณิตเชน่เดียวกนั เป็นชดุลําดบัของจํานวนได้แก่ 1, 4, 9, 16, ... 
ซึง่ได้จากการสงัเกตแบบรูปส่ีเหล่ียม ดงัรูป 
 
 
 
 
 

 รูปที่ 10 แสดงความสมัพนัธ์ของจํานวนเชิงส่ีเหล่ียม 
 

   ผลงานท่ีสร้างช่ือเสียงให้กบัพีทาโกรัสเป็นอยา่งมาก ยงัคงนํามาใช้จนถึงปัจจบุนั คือ
ทฤษฎีท่ีวา่ด้วย “รูปสามเหล่ียมใดๆ ถ้าพืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสบนด้านๆด้านหนึง่ของรูปสามเหล่ียม
เท่ากบัผลบวกของพืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสบนด้านท่ีเหลือแล้วมมุท่ีประกอบด้านท่ีเหลือนัน้จะเป็น
มมุฉาก” หรือท่ีเรียกวา่ “ทฤษฎีบทพีทาโกรัส”  
 
   

                                          กําหนด ∆	ABC เป็นรูปสามเหล่ียมใดๆ  
                                  โดยท่ี พืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส  ACDE อยูบ่นด้าน AC 
                                           พืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส BCFG อยูบ่นด้าน BC 
                                     และพืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส ABIH อยูบ่นด้าน AB 

                                   จะต้องพสิจูน์วา่  AC2=	AB2+BC2 
 
    
 



                                                           13 

 จากท่ีกลา่วข้างต้นนัน้ เป็นเพียงตวัอยา่งผลงานทางด้านเรขาคณิตท่ีพีทาโกรัส ได้สร้างขึน้ 
ซึง่ยงัมีผลงานตา่งๆ อีกมากมายท่ีต้องทําการศกึษา เชน่ ความสมัพนัธ์ของขนาดมมุภายใน และ
ขนาดของมมุภายนอกรูปสามเหล่ียมโดยพีทาโกรัสได้กลา่ววา่ “ขนาดของมมุภายในรูปสามเหล่ียม
รวมกนัได้สองมมุฉาก และขนาดของมมุภายนอกรูปสามเหล่ียมรวมกนัได้ส่ีมมุฉาก” ในท่ีนีจ้ะขอ
ยกตวัอยา่งการพิสจูน์เก่ียวกบัผลรวมขนาดของมมุภายนอกรูปสามเหล่ียม ดงันี ้
 
 บทนิยาม มมุภายนอกรูปสามเหล่ียม (exterior angle of triangles) คือ มมุท่ีอยูภ่ายนอก
รูปสามเหล่ียม โดยแขนข้างหนึง่เป็นด้านของรูปสามเหล่ียม และแขนอีกข้างหนึง่เป็นสว่นท่ีตอ่
ออกไปจากด้านคูป่ระชิดของรูปสามเหล่ียมนัน้ 
 
ทฤษฎีบท ผลรวมขนาดของมมุภายนอกของรูปสามเหล่ียมเทา่กบัส่ีมมุฉาก 

ส่ิงที่กาํหนดให้ 1. ให้ ABC เป็นรูปสามเหล่ียมใดๆ โดยมี  1


  2


  และ 3


 เป็นมมุภายใน 

    2. ให้ 4


  5


  และ 6


 เป็นมมุภายนอกของรูปสามเหล่ียม ABC ตามลําดบั 

 
 

ส่ิงที่ต้องพสูิจน์   4


 + 5


 + 6


  = 4 มมุฉาก 

พสูิจน์    จาก   1


 + 6


  = 2


 + 4


  = 3


 + 5


  = 2 มมุฉาก   
       (มมุประชิดบนเส้นตรงเดียวกนัรวมกนัได้สองมมุฉาก) 

  จะได้  (1


 + 6


) + (2


 + 4


) + (3


 + 5


) = 6 มมุฉาก   

     แต ่  1


 + 2


 + 3


  = 2 มมุฉาก   (ผลรวมของมมุภายใน ∆ เทา่กบัสองมมุฉาก) 

  นัน้คือ (4


 + 5


 + 6


) + 2 มมุฉาก = 6 มมุฉาก   

  ดงันัน้   4


 + 5


 + 6


  = 4 มมุฉาก      ซ.ต.พ. 
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 ยุคลิดแห่งอะเล็กซานเดรีย (Euclid’s of Alexandria)  
  ยคุลดิเป็นนกัคณิตศาสตร์ท่ีสําคญัและเป็นท่ีรู้จกักนัอยา่งแพร่หลาย ยคุลดิเกิดท่ี
เมืองอะเลก็ซานเดรีย ประเทศอิยิปต์ เม่ือราว 365 ปีก่อนคริสตศกัราช หลกัฐานและเร่ืองราว
เก่ียวกบัยคุลดิยงัคงสบัสนเพราะมีผู้ เขียนไว้หลายรูปแบบ เช่น ยคุลดิเป็นบคุคลท่ีเขียนหนงัสือ  
The Elements หรือยคุลดิเป็นหวัหน้าทีมนกัคณิตศาสตร์ท่ีอาศยัอยูท่ี่อะเลก็ซานเดรียและได้
ช่วยกนัเขียนหนงัสือ The Elements อยา่งไรก็ดีสว่นใหญ่ก็มัน่ใจวา่ยคุลดิมีตวัตนจริงและผลงาน 
The Elements ยงัคงหลงเหลืออยูจ่นถงึปัจจบุนั 
  อิลเิมนต์ (Element) เป็นผลงานทางคณิตศาสตร์ท่ีสําคญัของยคุลดิ ซึง่เขาได้ทําการ
รวบรวมความรู้ทางด้านคณิตศาสตร์ ประกอบด้วยเลขคณิต  พีชคณิต และเรขาคณิต ไว้ทัง้หมด 
13 เลม่ ได้แก่ 
   เลม่ท่ี 1 รากฐานเรขาคณิต (ทฤษฏีรูปสามเหล่ียม เส้นขนาน และการหาพืน้ท่ี) 
   เลม่ท่ี 2 พีชคณิตเชิงเรขาคณิต (การแปลง  พืน้ท่ี) 
   เลม่ท่ี 3 ทฤษฎีวงกลม (วงกลม คอร์ด และเส้นสมัผสัวงกลม) 
   เลม่ท่ี 4 การสร้างและการพสิจูน์รูปหลายเหล่ียมท่ีล้อมรอบด้วยรูปวงกลม 
   เลม่ท่ี 5 สดัสว่น 
   เลม่ท่ี 6 ความคล้ายกนัทางเรขาคณิต (การประยกุต์ใช้สดัสว่น) 
   เลม่ท่ี 7 รากฐานทฤษฎีจํานวน 
   เลม่ท่ี 8 ทฤษฎีจํานวน (ตอ่จากเลม่ 7) 
   เลม่ท่ี 9 การนําทฤษฎีจํานวนไปประยกุต์ใช้ 
   เลม่ท่ี 10 จํานวนอตรรกยะ 
   เลม่ท่ี 11 รูปเรขาคณิตทรงตนั 
   เลม่ท่ี 12 ทฤษฎีรูปเรขาคณิตสามมิต ิ
   เลม่ท่ี 13 รูปเรขาคณิตสามมติขิองเพลโต 
   โดยตําราเลม่นีจ้ะกลา่วถึงเพียงอิลเิมนต์ในเลม่ท่ี 1 ซึง่จะกลา่วในบทท่ี 3 จากผลงานท่ี
ปรากฏแสดงให้เห็นวา่ยคุลดิเป็นนกัคณิตศาสตร์ท่ีความสามารถอยา่งหลากหลายทัง้ทางด้าน 
เลขคณิต เรขาคณิต และพีชคณิต ซึง่ผลงานท่ีมีช่ือเสียงท่ีสําคญัอีกอยา่งของยคุลดิ และนํามาใช้
ในปัจจบุนั นัน้ก็คือกระบวนการหา ห.ร.ม. โดยวธีิขัน้ตอนของยคุลดิ เช่น  
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 ต้องการหา ห.ร.ม. ของ 767 และ 2,714  
วิธีทาํ            2,714= 767(3) + 413 
            767 = 413(1) + 354 
            413 = 354(1) + 59 
            354 = 59(6) + 0 
        จะได้วา่ 59 เป็น ห.ร.ม. ของ 767 และ 2,714  
เช่น 
 ทฤษฎีบท 18 รูปสามเหล่ียมใดๆ ด้านท่ียาวกวา่ยอ่มอยูต่รงข้ามมมุท่ีใหญ่กวา่ 
กําหนดรูป 
 

          กําหนดรูปสามเหล่ียม ABC ใดๆ โดยท่ี AC > BC 

          จะต้องพิสจูน์วา่ AB


C	>	BA


C 
 
 
 
 อาร์คมีิดสิ (Archimedes) 
   อาร์คมีิดสิ เกิดท่ีเมืองไซราควิส์ เกาะซซิลีิ เม่ือประมาณ 287 ก่อนปีคริสตศกัราช  
อาร์คมีิดสิมีความสนใจในวชิาคณิตศาสตร์เป็นอยา่งมาก ได้เดนิทางไปศกึษาวิชาคณิตศาสตร์กบั
ซีนอน แหง่ซามอส ซึง่เป็นลกูศษิย์ของยคุลดิท่ีเมืองอะเลก็ซานเดรีย หลงัจากอาร์คมีิดสิได้สําเร็จ
การศกึษาได้ทํางานในตําแหน่งนกัปราชญ์ท่ีราชสํานกั พระเจ้าเฮียโรท่ี 2 ได้ทราบถงึความสามารถ 
ของอาร์คมีิดสิ จงึขอให้อาร์คมีิดสิช่วยทําการตรวจสอบมงกฎุทองคําท่ีให้ช่างฝีมือสร้างขึน้มาตาม
คําสัง่  พระเจ้าเฮียโรท่ี 2 คดิวา่ช่างทํามงกฎุมีการฉ้อโกงโดยมีการผสมเงินลงไปในมงกฎุ ในการ
ตรวจสอบนัน้จะต้องไมทํ่าให้มงกฎุเสียหาย ดงันัน้จะหลอมมงกฎุให้เป็นรูปปกตเิพ่ือคํานวณหาคา่
ความหนาแนน่ไมไ่ด้ วนัหนึง่ขณะอาบนํา้ เขาสงัเกตวา่ระดบันํา้ในอา่งเพิ่มสงูขึน้ขณะเขาก้าวลงไป 
จงึคดิได้วา่วธีิการนีส้ามารถใช้ในการหาปริมาตรของมงกฎุได้ เพราะตามปกตแิล้ว นํา้ไมส่ามารถ
ถกูบีบอดัได้ดงันัน้มงกฎุท่ีจุม่ลงไปในนํา้ยอ่มต้องแทนท่ีด้วยปริมาตรของนํา้ท่ีเท่ากบัปริมาตรของ
มงกฎุนัน่เอง เม่ือนําปริมาตรมาหารด้วยมวลของมงกฎุ ก็สามารถหาคา่ความหนาแน่นของมงกฎุ
ได้ ถ้ามีการผสมโลหะราคาถกูอ่ืนเข้าไป คา่ความหนาแน่นนีจ้ะต่ํากวา่คา่ความหนาแนน่ของ 
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ทองคํา อาร์คมิิดีสดีใจมากท่ีแก้ปัญหาได้ จงึตะโกนวา่ "ยเุรก้า!" (กรีก: εὕρηκα! แปลวา่  
ฉนัพบแล้ว) การทดสอบจดัทําขึน้อยา่งประสบผลสําเร็จ และพิสจูน์ได้วา่มีการผสมเงินเข้าไปใน
มงกฎุจริงๆ ดงัรูป 
       
 
 
 
 
 
 
 

รูปที่ 11 แสดงวิธีการคดิของอาร์คมีิดีสในการตรวจสอบมงกฎุทองคํา 
 

  ผลงานทางด้านคณิตศาสตร์อีกชิน้ท่ีอาร์คมีิดสิมีความภาคภมูิใจอยา่งมาก อาร์คมีิดสิ
สามารถคดิค้นการหาปริมาตรของทรงกลมท่ีบรรจใุนทรงกระบอกได้ ดงัรูป 
 
 
       อาร์คมีิดสิพบวา่ปริมาตรของทรงกลมคดิเป็น 2 ใน 3 ของ 
       ปริมาตรทรงกระบอก ซึง่ได้สตูร ดงันี ้

        ปริมาตรทรงกลม เท่ากบั 
ଶ

ଷ
 ของปริมาตรทรงกระบอก 

                จะได้  
ଶ

ଷ
×(πr2h) 

       แต ่h = 2r ; ดงันัน้  
ଶ

ଷ
×(πr2(2r)) = 

ସ

ଷ
πr3 

 
   ผลงานของอาร์คมีิดสินัน้มีอยา่งมากมายท่ีนอกเหนือจากผลงานทางด้านคณิตศาสตร์ 

เช่น การสร้างคานท่ีใช้ในการยกหิน  การใช้ระเบียบวธีิเกษียณในการประมาณคา่   การสร้าง
เกลียวท่ีใช้ในการดดูนํา้  การสร้างเลนส์ขนาดใหญ่ท่ีใช้ในการทําสงคราม เป็นต้น  
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สรุป 
 บทท่ี 1 จะกลา่วถงึเรขาคณิตในยคุสมยัโบราณ เพ่ือให้ทราบถงึการนําความรู้ทางด้าน
เรขาคณิตไปใช้แก้ปัญหาตา่งๆ ในยคุสมยันัน้ ได้แก่ ยคุบาบโิลน ยคุอียิปต์ และยคุกรีก ในยคุสมยั
แรกๆ ได้แก่ ยคุบาบโิลน และยคุอียิปต์ พบวา่ในสมยันัน้ความรู้ทางด้านเรขาคณิตนัน้เป็นเร่ืองท่ี
ใกล้กบัปัญหาในชีวิตประจําวนัอยา่งมาก มนษุย์ในสมยันัน้นําความรู้ทางด้านเรขาคณิตมาใช้
แก้ปัญหาในการคํานวณหาพืน้ท่ี  คํานวณหาความยาว คํานวณระยะทางในการเดนิเรือ และ 
คํานวณหาปริมาตรของรูปเรขาคณิต ตอ่มาเม่ือความรู้ทางด้านเรขาคณิตมีการพฒันาขึน้จงึได้มี
การนําไปใช้ในการก่อสร้างทางด้านสถาปัตยกรรม ทางด้านศลิปะตา่งๆ มากมาย จนมีการพฒันา
มาเป็นการสร้างรูปเรขาคณิตสามมิตท่ีิเป็นรูปหลายเหล่ียมปกต ิซึง่จะเก่ียวข้องกบัการดํารงชีวิตใน
ประจําวนัอยา่งมาก ในยคุสมยัอียิปต์นัน้ได้มีการบนัทกึโจทย์ปัญหาความรู้ทางด้านคณิตศาสตร์ไว้
บนกระดาษปาปิรุส ได้แก่ รินด์ปาปิรุสจํานวน 84 ปัญหา และมอสโคว์ปาปิรุสจํานวน 25 ปัญหา 
ตอ่มาในยคุสมยักรีกนกัคณิตศาสตร์ได้ช่วยกนัพฒันาความรู้ทางด้านเรขาคณิตอยา่งตอ่เน่ือง โดย
มีการนําความรู้ทางด้านเลขคณิต และพีชคณิต มาใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาเก่ียวกบัเรขาคณิต เช่น 
การคํานวณหาความสงูของพีระมิดโดยเธลสิได้ใช้ความรู้เก่ียวกบัความคล้ายมาใช้ในการแก้ปัญหา 
 และพีทาโกรัสได้บรูณาความรู้ทางด้านเลขคณิตเข้ากบัเรขาคณิตจนเกิดเป็นชดุของจํานวนท่ีมี
ความสมัพนัธ์เชิงสามเหล่ียม เชิงส่ีเหล่ียม และได้นําความรู้ทางด้านเรขาคณิตไปใช้ทางด้านศลิปะ
จนเกิดเป็นความรู้ทางด้านวธีิการสร้างรูปเรขาคณิตอยา่งงา่ย ความรู้ทางด้านคณิตศาสตร์ในสมยั
นัน้มีความก้าวหน้าอยา่งมากมีการตัง้กลุม่นกัคณิตศาสตร์ตา่งๆ มากมายประกอบไปด้วยกลุม่นกั
คณิตศาสตร์ท่ียดึแนวคดิของพีทาโกรัส เรียกวา่ “กลุม่พีทาโกเรียน” และตอ่มาในยคุถดัจากพีทา
โกรัสก็มีกลุม่นกัคณิตศาสตร์ท่ีรวมกนัเปิดโรงเรียนขึน้มา โดยใช้ช่ือวา่ อะคาเดม่ี (Academy) ใน
ยคุนัน้ยคุลดิแห่งอะเลก็ซานเดรีย เป็นนกัปราชญ์มีช่ือเสียงอยา่งมาก  ยคุลดิได้รวบรวมความรู้
ตา่งๆ ทางด้านเลขคณิต พีชคณิต และเรขาคณิต โดยสร้างเป็นหนงัสือด้วยกนัทัง้หมด 13 เลม่ 
เรียกกวา่ “อิลเิมนต์” ซึง่ได้รับการเผยแพร่มาจนถึงปัจจบุนั  
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คาํถามท้ายบทที่ 1 
 1) จงอธิบายเปรียบเทียบความแตกตา่งระหวา่งการนําความรู้ทางด้านเรขาคณิตไปใช้ใน  
                 แตล่ะยคุสมยั 
 2) จงวิเคราะห์เนือ้หาทางด้านเรขาคณิตท่ีปรากฏในแตล่ะยคุสมยั 
 3) จงเปรียบเทียบเนือ้หาทางด้านเรขาคณิตในแตล่ะยคุสมยั 
 4) จงศกึษาผลงานทางด้านเรขาคณิตของนกัคณิตศาสตร์ ทอเลมี และเพลโต 
 5) จงยกตวัอยา่ง และอธิบายเรขาคณิตท่ีพบในชีวิตประจําวนั 
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