
เมทรกิซผ์กผนั
โดย ผศ.ธนวฒัน ์ศรศีริวิฒัน์



เมทริกซเ์อกฐาน
และเมทริกซม์ิใช่เอกฐาน

3.1



3



4

เมทริกซ์ หาอินเวอร์สได้จะกล่าวว่า    เป็นเมทริกซ์มิใช่เอกฐาน 
(Nonsingular Matrix)
เมทริกซ์ หาอินเวอร์สไม่ได้จะกล่าวว่า   เป็นเมทริกซ์เอกฐาน 
(Singular Matrix)

A A

A A
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ก าหนดให้

จงแสดงว่า เป็นเมทริกซ์ผกผันของA A

2 2

3 4

2 3
A



 
  

 
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ก าหนดให้ และ

จงแสดงว่า เป็นเมทริกซ์ผกผันของ   
และ    เป็นเมทริกซ์ผกผันของ 

2 2

sin cos

cos sin
A

 

 


 
  

  2 2

sin cos

cos sin
B

 

 


 
  
 

A B

B A
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ก าหนดให้                     จงหาเมทริกซ์ผกผันของ
2 2

1 2

4 4
A



 
  

 
A
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ก าหนดให้ และ

จงแสดงว่า เป็นเมทริกซผ์กผันของ   
3 3

1 0 2

2 0 3

1 1 5

B



 
 


 
   3 3

3 2 0

13 7 1

2 1 0

A



 
 

 
 
  

AB
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ก าหนดให้ และ

จงแสดงว่า

2 2

0 1

2 3
A



 
  

  2 2

1 2

5 4
B



 
  

 

 
1 1 1AB B A
  



เมทริกซผ์ูกพัน 
(Adjoint of Matrix)

3.2
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ก าหนดให้                       จงหา
3 3

1 3 1

0 2 1

2 0 1

A



 
 


 
  

 cof A
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ก าหนดให้                       จงหา
3 3

1 3 1

0 2 1

2 0 1

A



 
 


 
  

 adj A
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ก าหนดให้                   และ                       

จงหา             และ 

2 2

2 3

4 1
A



 
  
 

 adj A

3 3

7 5 6

2 8 3

1 4 9

B



 
 


 
  

 adj B
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ก าหนดให้

จงหา 
3 3

0 1 3

1 1 1

1 1 0

A



 
 

 
 
  

       det nA adj A adj A A A I 



การหาเมทริกซผ์กผัน 
(Inverse of Matrix)

3.3
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ก าหนดให้                     จงหา 
2 2

2 3

2 4
A



 
  

  

1A
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ก าหนดให้                     จงหา 
2 2

1 2

3 6
A



  
  
 

1A
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ก าหนดให้                     

จงแสดงว่าเมทริกซ์ เป็นเมทริกซ์เชิงตั้งฉาก 

2 2

sin cos

cos sin


 
  
 

B
 

 

B
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31



32

ก าหนดให้                      จงหา 
3 3

2 1 0

2 3 1

1 2 0

A



 
 


 
  

1A
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ก าหนดให้                       จงหา 
3 3

1 1 2

0 2 1

1 3 1

A



 
 

 
 
  

1A
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ก าหนดให้                       

จงหา 1.
2.
3.

2 2

3 1

1 2
A



 
  
 

 
1

1A A


 

   
1

1
T

TA A




 
1 1 1 11

5 5
5

A A A
    
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ก าหนดให้                           จงหาเมทริกซ์ 
1

2 2

3 2
4

2 4

TA




  
  

 
A
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40



41

ก าหนดให้                       จงแสดงว่า
3 3

2 1 0

2 1 1

3 0 4

A



 
 

 
 
  

1 1
det

det
A

A

 
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จงยกตัวอย่างเมทริกซ์ และ   ที่ไม่เป็นเมทริกซ์จัตุรัส 
และไม่เป็นเมทริกซศ์ูนย์แต่ 0AB 

A B
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การหาเมทริกซ์ผกผันโดยใช้
การด าเนินการเบื้องต้นแบบแถว

3.4
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ก าหนดให้

จงหา     โดยใช้การด าเนินการเบื้องต้นแบบแถว

2 2

2 2

1 3
A



 
  
 

1A
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ก าหนดให้

จงหา     โดยใช้การด าเนินการเบื้องต้นแบบแถว
3 3

2 2 0

2 1 3

1 3 1

A



 
 


 
  

1A
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จงหาเมทริกซ์ผกผันของเมทริกซต์่อไปนี้เมื่อ

ก าหนดให้ และ 
2 2

3 2

1 1
A



 
  
 

3 3

1 2 3

2 1 0

1 2 1

B



 
 


 
  
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ก าหนดให้

จงหา     โดยใช้การด าเนินการเบื้องต้นแบบแถว

4 4

1 0 2 1

1 2 0 1

2 0 2 3

0 1 3 2

A



 
 


 
 
 
 

1A
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ก าหนดให้

จงหา     โดยใช้การด าเนินการเบื้องต้นแบบแถว

4 4

0 1 3 0

1 2 1 1

1 1 0 2

0 1 2 1

A



 
 


 
 
 
 

1A



เอกสารอา้งองิ

57

นิศากร สังวาระนที.  (2558).  ต ารารายวิชาพีชคณิตเชิงเส้น.  คณะวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี.
มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสุนันทา.

จิราภา ลิ้มนพศิริพร. (2551). พีชคณิตศาสตร์เชิงเส้น. คณะวิทยาศาสตร์ มหาวิทยาลัยศิลาปากรณ์.


