
x f x( )
2.00000 4.00000
1.00000 3.00000
0.50000 2.50000
0.10000 2.10000
0.01000 2.01000
0.00100 2.00100

x f x( )
–2.00000 –1.00000
–1.00000 0.00000
–0.50000 0.50000
–0.10000 0.90000
–0.01000 0.99000
–0.00100 0.99900

x→0-

x→0+

     ถา้ x เขา้ใกล ้0 ในขณะทีѷ x > 0  แลว้  f(x) จะเขา้ใกล ้2  
เรากลา่ววา่ ลมิติของ f(x) เมืѷอ x เขา้ใกล ้0 ทางซา้ย เทา่กบั  1 
เขยีนแทนดว้ย   lim f(x)  =  1

     ถา้ x เขา้ใกล ้0 ในขณะทีѷ x < 0  แลว้  f(x) จะเขา้ใกล ้1  
เรากลา่ววา่ ลมิติของ f(x) เมืѷอ x เขา้ใกล ้0 ทางซา้ย เทา่กบั  1 
เขยีนแทนดว้ย   lim f(x)  =  1

แตถ่า้เราพจิารณาเฉพาะทีѷ  x < 0 หรอื x > 0  จะพบวา่  

กรณีเชน่นีҟ เรากลา่ววา่ lim f(x)  หาคา่ไมไ่ด ้หรอืไมม่ลีมิติ 

จะเห็นวา่   ถา้ x เขา้ใกล ้0 ในขณะทีѷ x < 0  แลว้  f(x) จะเขา้ใกล ้1
        และ  ถา้ x เขา้ใกล ้0 ในขณะทีѷ x > 0   แลว้ f(x) จะเขา้ใกล ้2

x  >  0x  <  0

f x( ) = 2.00100f x( ) = 0.99900

f x( ) = x + 2f x( ) = x + 1

x = 0.00100x = –0.00100

พจิารณาคา่ของ f(x) เมืѷอ  x → 0  จากตารางตอ่ไปนีҟ

x+1   เมืѷอ  x  <  0

x+2   เมืѷอ  x  >  0
กําหนด   f(x)   =

ลมิติขา้งเดยีว (One sided Limits)

เลืѷอนแบบรา่งขึҟนบน
ซอ่น สรปุลมิติขา้งเดยีว4
ซอ่น สรปุลมิติขา้งเดยีว3
ซอ่น สรปุลมิติขา้งเดยีว2
ซอ่น สรปุลมิติขา้งเดยีว1

เลืѷอนแบบรา่ง
ซอ่น ขอ้สงัเกต
ซอ่น ตาราง2
ซอ่น ตาราง1
ซอ่น คา่ x
ซอ่น ขอ้ความ
ซอ่น ฟงักช์นั
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x→0+

              ขณะทีѷ x เขา้ใกล ้0 เมืѷอ x > 0  แลว้  g(x) จะเขา้ใกล ้1  
    ดงัน ัҟน   lim g(x)  =  1

x→0-

จะเห็นวา่ ขณะทีѷ x เขา้ใกล ้0 เมืѷอ x < 0  แลว้  g(x) จะเขา้ใกล ้-1  
    ดงัน ัҟน   lim g(x)  =  -1

พจิารณากราฟตอ่ไปนีҟ

g x( ) = 
x
x

กาํหนดให ้ g(x)   =   
|x|

x
ตวัอยา่ง

RESET
ซอ่น ลมิติทางขวา
ซอ่น ลมิติทางซา้ย

ซอ่น ฟงักช์นั g
ซอ่น กราฟ



x→a+x→a-x→a

ทฤษฎบีท     ให ้f เป็นฟงักช์นัคา่จรงิ    และ  a, L เป็นจาํนวนจรงิ

                    lim f(x)   =  L   ก็ตอ่เมืѷอ    lim f(x)   =  lim f(x)  =  L

ลมิติขา้งเดยีว (One sided Limits)



x→2
ดงัน ัҟน            lim f(x)      =     1

lim f(x)    = 
x→2- x→2+

lim f(x)     =       1 จะเห็นวา่

=   
2
2 =     1

x→2+
lim f(x)        
x→2+

=     1=  3-2  
x→2-

=     lim ( 3-x )

=    lim ( 
x
2

 )

x→2-
lim f(x)        วธิทีาํ

x→2+ x→2x→2-
จงหา    lim f(x)  ,      lim f(x)  ,     lim f(x)

                                                        3-x    เมืѷอ   x  <  2
  

ตวัอยา่ง      กาํหนดให ้  f(x)   =   

                                                         
x
2

      เมืѷอ  x   >  2

เลืѷอนแบบรา่ง-แสดงกราฟ

ซอ่น คา่ลมิติ
ซอ่น ลมิติเขา้ใกล ้2

ซอ่น เขา้ใกล ้2 ทางขวา4
ซอ่น เขา้ใกล ้2 ทางขวา3
ซอ่น เขา้ใกล ้2 ทางขวา2
ซอ่น เขา้ใกล ้2 ทางขวา1

ซอ่น เขา้ใกล ้2 ทางซา้ย4
ซอ่น เขา้ใกล ้2 ทางซา้ย3
ซอ่น เขา้ใกล ้2 ทางซา้ย2
ซอ่น เขา้ใกล ้2 ทางซา้ย1



วธิทีาํ 3

=      lim (x+3)
x→5+
lim f(x)       

x→5+
=     8=     5+3

จะเห็นวา่ lim f(x)  
x→5+x→5-

lim f(x)    ≠ 

ดงัน ัҟน            lim f(x)    หาคา่ไมไ่ด้
x→5

=     10=     2∙5
x→5-

=      lim (2x)
x→5-
lim f(x)        เนืѷองจาก

และ

วธิทีาํ 2

=      lim (2x)
x→2+
lim f(x)       

x→2+ =     4=     2∙2

จะเห็นวา่ lim f(x)     =       4 
x→2+x→2-

lim f(x)    = 

ดงัน ัҟน            lim f(x)    =     4
x→2

=     4=     22

x→2-
=      lim x2

x→2-
lim f(x)        เนืѷองจาก

และ

ดงัน ัҟน

เนืѷองจากเมืѷอ  x = -1  กาํหนด   f(x)  =  x2

ตวัอยา่ง      กาํหนดให ้  f(x) =

=     1=    (-1)2

x→-1
=      lim x2

x→-1
lim f(x)        

วธิทีาํ 1

x→2 x→5x→-1
จงหา    lim f(x)  ,      lim f(x)  ,     lim f(x)

                                                         x2    เมืѷอ   x  <  2
                                                         x      เมืѷอ  x  =  2
                                                        2x      เมืѷอ  2  <  x   < 5
                                                        x+3   เมืѷอ  x  ≥  5

RESET
ซอ่น วธิทีํา4
ซอ่น วธิทีํา3
ซอ่น วธิทีํา2
ซอ่น วธิทีํา1

เลืѷอนแบบรา่ง
RESET
ซอ่น วธิทีํา4
ซอ่น วธิทีํา3
ซอ่น วธิทีํา2
ซอ่น วธิทีํา1

เลืѷอนแบบรา่ง-ขึҟนบน

เลืѷอนแบบรา่ง
RESET
ซอ่น วธิทีํา5
ซอ่น วธิทีํา4
ซอ่น วธิทีํา3
ซอ่น วธิทีํา2
ซอ่น วธิทีํา1



และ

เนืѷองจาก lim f(x)        
x→2-

=      lim x2

x→2-
=     22 =     4

ตวัอยา่ง      กําหนดให ้  f(x) =

x→2
ดงัน ัҟน            lim f(x)    =     4

lim f(x)    = 
x→2- x→2+

lim f(x)     =       4 จะเห็นวา่

=     2∙2 =     4
x→2+

lim f(x)       
x→2+

=      lim (2x)

วธิทีาํ

x→2 x→5x→-1
จงหา    lim f(x)  ,      lim f(x)  ,     lim f(x)

                                                         x2    เมืѷอ   x  <  2
                                                         x      เมืѷอ  x  =  2
                                                        2x      เมืѷอ  2  <  x   < 5
                                                        x+3   เมืѷอ  x  ≥  5

RESET
ซอ่น วธิทีาํ4
ซอ่น วธิทีาํ3
ซอ่น วธิทีาํ2
ซอ่น วธิทีาํ1



และ

เนืѷองจาก lim f(x)        
x→5-

=      lim (2x)
x→5-

=     2∙5 =     10

ตวัอยา่ง      กําหนดให ้  f(x) =

x→5
ดงัน ัҟน            lim f(x)    หาคา่ไมไ่ด้

lim f(x)    ≠ 
x→5- x→5+

lim f(x)  จะเห็นวา่

=     5+3 =     8
x→5+

lim f(x)       
x→5+

=      lim (x+3)

วธิทีาํ

x→2 x→5x→-1
จงหา    lim f(x)  ,      lim f(x)  ,     lim f(x)

                                                         x2    เมืѷอ   x  <  2
                                                         x      เมืѷอ  x  =  2
                                                        2x      เมืѷอ  2  <  x   < 5
                                                        x+3   เมืѷอ  x  ≥  5

RESET
ซอ่น วธิทีาํ4
ซอ่น วธิทีาํ3
ซอ่น วธิทีาํ2
ซอ่น วธิทีาํ1



2.

1.

แบบฝึกหดัลมิติขา้งเดยีว


