
      x            f(x)      
1 1.00000
2 0.50000
4 0.25000

10 0.10000
100 0.01000

1000 0.00100
10000 0.00010

100000 0.00001
100000 0.00001

x→∞

บทนยิาม    ให ้f เป็นฟงักช์นัคา่จรงิ    L เป็นจาํนวนจรงิ   
                  f(x) มลีมิติเขา้สู ่L  เมืѷอ x เขา้สูบ่วกอนนัต ์ ก็ตอ่เมืѷอ  
                  กําหนดจํานวนจรงิ ε > 0  จะมจีาํนวนจรงิ M > 0  ซึѷงทาํให้
                  ถา้ x > M แลว้ |f(x)-L| < ε  เขยีนแทนดว้ย  lim f(x)  =  L

x→∞
กลา่วไดว้า่ ถา้ x → ∞ แลว้ f(x) → 0   เขยีนแทนดว้ย    lim  

1
x

   =   0

จะเห็นวา่  ถา้ x มคีา่เพิѷมขึҟนอยา่งไมม่ขีอบเขต   แลว้ f(x) จะมคีา่เขา้ใกล ้0

      f(x)       = 0.00001

f x( ) = 
1
x

      x       = 100000

ให ้  f(x)  =  
1
x

    พจิารณาคา่ x และ f(x) จากตารางตอ่ไปนีҟ 

x เขา้สูบ่วกอนนัต ์หมายความวา่ x มคีา่เพิѷมขึҟนอยา่งไมม่ขีอบเขต
เขยีนแทนดว้ย  x → ∞

กรณีทีѷ 1    ถา้ x เขา้สูบ่วกอนนัต ์แลว้ f(x) เขา้สูจ่าํนวนจาํกดั L

ในกรณีทีѷ x และ f(x) มคีา่เปลีѷยนแปลงไปอยา่งไมม่ขีอบเขต 
ซึѷงกลา่ววา่ x เขา้สูอ่นนัต ์หรอื f(x) เขา้สูอ่นนัต ์ ซึѷงแบง่เป็นกรณีตา่ง ๆ ดงันีҟ

x→a
พจิารณา    lim f(x)  =  L  ซึѷงหมายความวา่  ถา้ x มคีา่เขา้ใกล ้a ซึѷงเป็นคา่จาํกดั  

แลว้ f(x) จะมคีา่เขา้ใกล ้L ซึѷงเป็นคา่จาํกดัเชน่กนั  

อาจเขยีนแทนดว้ย  ถา้  x → a  แลว้  f(x) → L

ลมิติอนนัต ์(Infinite Limits)

ซอ่น ขอ้ความ
ซอ่น ขอ้ความ
ซอ่น ขอ้ความ

ซอ่น ตาราง
ซอ่น คา่
ซอ่น ฟงักช์นั f
ซอ่น ขอ้ความ

ซอ่น ขอ้ความ
ซอ่น ขอ้ความ
ซอ่น ขอ้ความ
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จะเห็นวา่ f(x) เขา้สู ่0ถา้ x เขา้สูบ่วกอนนัต์

f x( ) = 
1
x

พจิารณากราฟของฟงักช์นัตอ่ไปนีҟ



      x            f(x)      
–1 –1.00000
–2 –0.50000

–10 –0.10000
–100 –0.01000

–1000 –0.00100
–10000 –0.00010

–100000 –0.00001
–100000 –0.00001

x→-∞

บทนยิาม    ให ้f เป็นฟงักช์นัคา่จรงิ    L เป็นจํานวนจรงิ   
                  f(x) มลีมิติเขา้สู ่L  เมืѷอ x เขา้สูล่บอนนัต ์ ก็ตอ่เม ืѷอ  
                  กําหนดจํานวนจรงิ ε > 0  จะมจีํานวนจรงิ M > 0  ซึѷงทําให้
                  ถา้ x < -M แลว้ |f(x)-L| < ε  เขยีนแทนดว้ย  lim f(x)  =  L

x→-∞
กลา่วไดว้า่ ถา้ x → -∞ แลว้ f(x) → 0   เขยีนแทนดว้ย    lim  

1
x

   =   0

จะเห็นวา่  ถา้ x มคีา่ลดลงอยา่งไมม่ขีอบเขต   แลว้ f(x) จะมคีา่เขา้ใกล ้0

      f(x)       = –0.00001

f x( ) = 
1
x

      x       = –100000

ให ้  f(x)  =  
1
x

    พจิารณาคา่ x และ f(x) จากตารางตอ่ไปนีҟ 

x เขา้สูล่บอนนัต ์หมายความวา่ x มคีา่ลดลงอยา่งไมม่ขีอบเขต
เขยีนแทนดว้ย  x → -∞

กรณีทีѷ 2    ถา้ x เขา้สูล่บอนนัต ์แลว้ f(x) เขา้สูจ่ํานวนจํากดั L



6

4

2

2

4

6

8

10

12

14

16

30 25 20 15 10 5 5

จะเห็นวา่ f(x) เขา้สู ่0ถา้ x เขา้สูล่บอนนัต์

f x( ) = 
1
x

พจิารณากราฟของฟงักช์นัตอ่ไปนีҟ



     x           f(x)           x          f(x)
10.00000 0.10000 –10.0000 0.10
1.00000 1.00000 –1.0000 1.00
0.10000 10.00000 –0.1000 10.00
0.01000 100.00000 –0.0100 100.00
0.00100 1000.00000 –0.0010 1000.00
0.00010 10000.00000 –0.0001 10000.00
0.00001 100000.00000 0.0000 100000.00

0 ∞∞0

x  <  0x  >  0

     f(x) = 100000.00
     x      = 0.0000

x→a

บทนยิาม    ให ้f เป็นฟงักช์นัคา่จรงิ    a เป็นจํานวนจรงิ   
                  f(x) มลีมิติเขา้สูบ่วกอนนัต ์ เม ืѷอ x เขา้สู ่a  ก็ตอ่เม ืѷอ  
                  ถา้กาํหนดจํานวนจรงิ M > 0  จะมจีํานวนจรงิ δ > 0  ซึѷงทําให้
                  ถา้ 0 < |x-a| < δ แลว้ f(x) > M  เขยีนแทนดว้ย  lim f(x)  =  ∞

x→0
จะเห็นวา่     ถา้ x → 0 แลว้ f(x) → ∞   เขยีนแทนดว้ย    lim  

1
|x|

   =   ∞

      f(x)       = 100000.00000

f x( ) = 
1
x

     x      = 0.00001

ให ้  f(x)  =  
1

|x|
    พจิารณาคา่ x และ f(x) จากตารางตอ่ไปนีҟ 

เขยีนแทนดว้ย  ถา้  x → a  แลว้  f(x) → ∞

กรณีทีѷ 3    ถา้ x เขา้จํานวนจํากดั แลว้ f(x) เขา้สูบ่วกอนนัต์
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จะเห็นวา่ f(x) เขา้สู ่∞ถา้ x เขา้สู ่0

f x( ) = 
1
x

พจิารณากราฟของฟงักช์นัตอ่ไปนีҟ



     x           f(x)           x          f(x)
10.00000 –0.10000 –10.0000 –0.10
1.00000 –1.00000 –1.0000 –1.00
0.10000 –10.00000 –0.1000 –10.00
0.01000 –100.00000 –0.0100 –100.00
0.00100 –1000.00000 –0.0010 –1000.00
0.00010 –10000.00000 –0.0001 –10000.00
0.00001 –100000.00000 0.0000 –100000.00

0 -∞-∞0

x  <  0x  >  0

     f(x) = –100000.00
     x      = 0.0000

x→a

บทนยิาม    ให ้f เป็นฟงักช์นัคา่จรงิ    a เป็นจํานวนจรงิ   
                  f(x) มลีมิติเขา้สูล่บอนนัต ์ เม ืѷอ x เขา้สู ่a  ก็ตอ่เม ืѷอ  
                  ถา้กาํหนดจํานวนจรงิ M > 0  จะมจีํานวนจรงิ δ > 0  ซึѷงทําให้
                  ถา้ 0 < |x-a| < δ แลว้ f(x) < -M  เขยีนแทนดว้ย  lim f(x)  =  -∞

x→0
จะเห็นวา่     ถา้ x → 0 แลว้ f(x) → -∞   เขยีนแทนดว้ย    lim  -

1
|x|

   =   -∞

      f(x)       = –100000.00000

f x( ) = 
1
x( )

     x      = 0.00001

ให ้  f(x)  =  -
1

|x|
    พจิารณาคา่ x และ f(x) จากตารางตอ่ไปนีҟ 

เขยีนแทนดว้ย  ถา้  x → a  แลว้  f(x) →
-∞

กรณีทีѷ 4    ถา้ x เขา้จํานวนจํากดั แลว้ f(x) เขา้สูล่บอนนัต์
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จะเห็นวา่ f(x) เขา้สู ่-∞ถา้ x เขา้สู ่0

f x( ) = 
1
x( )

พจิารณากราฟของฟงักช์นัตอ่ไปนีҟ



x→∞

บทนยิาม    ให ้f เป็นฟงักช์นัคา่จรงิ    f(x) จะเป็นลมิติเขา้สูบ่วกอนนัต ์ 
                  เมืѷอ x เขา้สูบ่วกอนนัต ์ ก็ตอ่เมืѷอ  ถา้กําหนดจาํนวนจรงิ M > 0    
                  จะมจีาํนวนจรงิ N > 0  ซึѷงถา้ x  >  N แลว้ f(x) > M  
                  เขยีนแทนดว้ย  lim f(x)  =  ∞

3.     lim  f(x)   =   ∞
x→-∞

x→-∞
4.     lim  f(x)   =   -∞

2.     lim  f(x)   =   -∞
x→∞

กรณีทีѷ 5    ถา้ x เขา้สูบ่วกอนนัต ์หรอืลบอนนัต ์แลว้ f(x) เขา้สูบ่วกอนนัต ์หรอืลบอนนัต์
                  อาจมกีรณีตา่ง ๆ ไดด้งันีҟ

x→a

บทนยิาม    ให ้f เป็นฟงักช์นัคา่จรงิ    a เป็นจาํนวนจรงิ   
                  f(x) มลีมิติเขา้สูล่บอนนัต ์ เมืѷอ x เขา้สู ่a  ก็ตอ่เมืѷอ  
                  ถา้กําหนดจํานวนจรงิ M > 0  จะมจีาํนวนจรงิ δ > 0  ซึѷงทําให้
                  ถา้ 0 < |x-a| < δ แลว้ f(x) < -M  เขยีนแทนดว้ย  lim f(x)  =  -∞

x→∞
1.     lim  f(x)   =   ∞



2.  จะกลา่ววา่ f มลีมิติลบอนนัต ์(-∞) ทีѷ a ก็ตอ่เมืѷอสาํหรบัแตล่ะ M > 0 จะม ีδ > 0 
โดยทีѷ f(x) < -M  สาํหรบัทกุ ๆ  x  D  โดยทีѷ  0 < |x-a| < δ
เขยีนแทนดว้ย   lim f(x)  =  -∞

x→a

x→a

1.  จะกลา่ววา่ f มลีมิติอนนัต ์(+∞) ทีѷ a ก็ตอ่เมืѷอสาํหรบัแตล่ะ M > 0 จะม ีδ > 0 
โดยทีѷ f(x) > M  สาํหรบัทกุ ๆ  x  D  โดยทีѷ  0 < |x-a| < δ
เขยีนแทนดว้ย   lim f(x)  =  +∞

บทนยิาม    กําหนดให ้ D       R,   a เป็นจดุสะสมของ D  และ  f : D → R 

ลมิติอนนัต ์(Infinite Limits)

ซอ่น บทนยิาม3
ซอ่น บทนยิาม2
ซอ่น บทนยิาม1



                  ถา้  r   Q+  จะไดว้า่

2.     lim  
1
xr   =   0

x→-∞

x→∞
1.     lim  

1
xr   =   0

1.     lim  
1
x

   =   0
x→∞

x→-∞
2.     lim  

1
x

   =   0

ทฤษฎบีท     

ซอ่น กรณี f(x) = 1/x^r (3)
ซอ่น กรณี f(x) = 1/x^r (2)
ซอ่น กรณี f(x) = 1/x^r (1)

ซอ่น กรณี f(x) = 1/x (2)
ซอ่น กรณี f(x) = 1/x (1)



นํา x2 มาหารท ัҟงเศษและสว่น 

=     
5
3

 =          
5 + 0 - 0

3 + 0
 

x→∞

x→∞ x→∞ x→∞
   =         

lim 5 + lim 
4
x

 - lim 
3
x2

lim 3 + lim  
8
x2

x→∞

x→∞

   =         
lim   (5 + 

4
x

 - 
3
x2)

lim   (3 + 
8
x2)

x→∞

x→∞
=      lim   

5 + 
4
x

 - 
3
x2

3 + 
8
x2

=      lim   

5x2

x2  + 
4x
x2  - 

3
x2

3x2

x2  + 
8
x2

x→∞

x→∞
=      lim   

5x2 + 4x - 3
x2

3x2 + 8
x2

x→∞
lim   

5x2 + 4x - 3
3x2 + 8

จากทฤษฎลีมิติ เราจะสามารถหาคา่ลมิติอนนัตไ์ด ้ถา้เราสามารถทําใหแ้ตล่ะพจน์
ใน f(x) มเีฉพาะคา่คงตวั หรอืเป็นเศษสว่นทีѷมสีว่นเป็น xr  เมืѷอ r  Q+  
โดยนําเทอม xr ทีѷ r มคีา่สงูสดุมาหารท ัҟงเศษและสว่น

กรณีดกีรสีงูสดุของเศษเทา่กบัดกีรสีงูสดุของสว่น

ซอ่น วธิทํีา7
ซอ่น วธิทํีา6
ซอ่น วธิทํีา5
ซอ่น วธิทํีา4

ซอ่น วธิทํีา3
ซอ่น วธิทํีา2
ซอ่น วธิทํีา1
ซอ่น แนวคดิ x^r ทีѷเหมาะสม



นํา x2 มาหารท ัҟงเศษและสว่น 

=   0=       
0 + 0

3
 

x→∞ x→∞
   =       

lim 
8
x2 + lim 

1
x

 

lim 3
x→∞

x→∞

   =       
lim   (

8
x2 + 

1
x

)

lim 3
x→∞

x→∞
=      lim   

8
x2 + 

1
x

3 

=      lim   

8
x2 + 

x
x2

3x2

x2
x→∞

x→∞
=      lim   

8 + x
x2

3x2

x2
x→∞
lim   

8 + x
3x2

กรณีดกีรสีงูสดุของเศษนอ้ยกวา่ดกีรสีงูสดุของสว่น

ซอ่น วธิทีํา5

ซอ่น วธิทีํา7
ซอ่น วธิทีํา6

ซอ่น วธิทีํา4

ซอ่น วธิทีํา3
ซอ่น วธิทีํา2
ซอ่น วธิทีํา1
ซอ่น แนวคดิ x^r ทีѷเหมาะสม



หาคา่ไมไ่ด ้หรอื ไมม่ลีมิติดงัน ัҟน lim 
3x - 10x4

4x3 - 5x + 7x→∞

(ไมน่ยิาม)

x→∞ x→∞

นํา x4 มาหารท ัҟงเศษและสว่น 

=     -   
10
0

=       
0 - 10

0 - 0 + 0
 

x→∞ x→∞
   =       

lim 
3
x3 - lim 10 

lim 
4
x

 - lim 
5
x2 + lim 

7
x3 

x→∞

x→∞

   =       
lim   (

3
x3 - 10)

lim (
4
x

 - 
5
x3 + 

7
x4)

x→∞

x→∞
=      lim   

3
x3 - 10

4
x

 - 
5
x3 + 

7
x4 

=      lim   

3x
x4  - 

10x4

x4

4x3

x4  - 
5x
x4  + 

7
x4

x→∞

x→∞
=      lim   

3x - 10x4

x4

4x3 - 5x + 7
x4

x→∞
lim 

3x - 10x4

4x3 - 5x + 7

กรณีดกีรสีงูสดุของเศษมากกวา่ดกีรสีงูสดุของสว่น

ซอ่น ขอ้สรปุ
ซอ่น การหารดว้ย 0 

ซอ่น วธิทํีา5

ซอ่น วธิทํีา7
ซอ่น วธิทํีา6

ซอ่น วธิทํีา4

ซอ่น วธิทํีา3
ซอ่น วธิทํีา2
ซอ่น วธิทํีา1
ซอ่น แนวคดิ x^r ทีѷเหมาะสม



กรณีทีѷ 3   ดกีรสีงูสดุของเศษมากกวา่ดกีรสีงูสดุของสว่น
                จะไดว้า่ ลมิติของฟงักช์นั หาคา่ไมไ่ด ้ หรอื ไมม่ลีมิติ

กรณีทีѷ 2   ดกีรสีงูสดุของเศษนอ้ยกวา่ดกีรสีงูสดุของสว่น
                จะไดว้า่ ลมิติของฟงักช์นั เทา่กบั  0

กรณีทีѷ 1   ดกีรสีงูสดุของเศษเทา่กบัดกีรสีงูสดุของสว่น
                จะไดว้า่ ลมิติของฟงักช์นั เทา่กบั ผลหารของสมัประสทิธิѻ
                ของพจนท์ีѷมดีกีรสีงูสดุของเศษและสว่น

จากท ัҟง 3 กรณีทีѷกลา่วมา
จะเห็นวา่เราสามารถสงัเกตทีѷดกีรสีงูสดุของเศษและดกีรสีงูสดุของสว่นได้
โดยมวีธิพีจิารณาดงันีҟ



ไมม่ลีมิติ2

ไมม่ลีมิติ4

6
-9

     =   -
2
3

-24

0

00

3
x→∞

5.     lim  
2x

x3+10
   =    ................... 10.     lim  

2x3 - 3x + 4
x4 + 2x + 5

   =     ..................
x→∞

6.     lim  
2

x2 + 1
   =     ....................

x→∞

x→∞
7.     lim  

6x + 5
5 - 3x

   =     ......................

x→∞
8.     lim  

x + 6x2

6 - 2x3    =     .....................

x→∞
9.     lim  

4x - x2

3 + 4x
   =     .......................4.     lim  

4x + 12x2

2x + 3x2    =    ..............
x→∞

3.     lim  
6x + 2
5 - 9x

   =     ..................
x→∞

2.     lim  
8x2 - 3
2x2 + 3

   =     ..................
x→∞

x→∞
1.     lim  

3
x2   =     ......................

จงหาลมิติของฟงักช์นัแบบฝึกหดั

ซอ่น เฉลย10

ซอ่น เฉลย1

ซอ่น เฉลย9

ซอ่น เฉลย8

ซอ่น เฉลย7

ซอ่น เฉลย6

ซอ่น เฉลย5

ซอ่น เฉลย4

ซอ่น เฉลย3

ซอ่น เฉลย2


