
x→a

x→a

ฟงักช์นั f จะมคีวามตอ่เนืѷองทีѷจดุ x = a  เมืѷอ
          1.     lim f(x)  หาคา่ได้

          2.     f(a)  หาคา่ได้

และ    3.    lim f(x)   =   f(a)

จากเรืѷองลมิติ เราไดศ้กึษาลกัษณะอยา่งหนึѷงของฟงักช์นั น ัѷนคอืลกัษณะของฟงักช์นั
ทีѷมกีารเปลีѷยนแปลงเขา้สูค่า่คงตวัหรอือนนัต ์ ซึѷงแสดงวา่คา่ของฟงักช์นัจะถกูบงัคบั
ทศิทางดว้ยตวัแปรอสิระในโดเมน  ลกัษณะอกีอยา่งหนึѷงของฟงักช์นัทีѷตอ้งการศกึษา
เพืѷอเป็นพืҟนฐานของวชิาแคลคลูสัก็คอื  ลกัษณะของการขาดตอนของกราฟของฟงักช์นั
ถา้กราฟของฟงักช์นัเกดิการขาดตอนทีѷจดุใดจดุหนึѷง  เรากลา่ววา่ ฟงักช์นัไมต่อ่เนืѷอง
ทีѷจดุน ัҟน  เราจําเป็นจะตอ้งอธบิายเหตผุลในเชงิคณิตศาสตรว์า่  ลกัษณะอยา่งไร
จงึจะเรยีกวา่ฟงักช์นัตอ่เนืѷองหรอืไมต่อ่เนืѷองทีѷจดุใดจดุหนึѷง

ความตอ่เนืѷองของฟงักช์นั (Continuity of Functions)
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จะเห็นวา่  กราฟของฟงักช์นัเป็นเสน้ตรงทีѷตอ่เนืѷอง  สาํหรบัทกุคา่ของ x   
               ทีѷเป็นจาํนวนจรงิ

f x( ) = x + 3ตวัอยา่ง    ให ้f เป็นฟงักช์นั  กําหนดโดย

ซอ่น สรปุ

ซอ่น ฟงักช์นั f

ซอ่น กราฟของฟงักช์นั
ซอ่น ระบบพกิดั
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(ขาดคณุสมบตัขิอ้ 2)

f(x) = 7.00000
x = 4.00000

1.

จะเห็นวา่  f  ไมต่อ่เนืѷองทีѷ x = 3    เพราะ  f(3)  หาคา่ไมไ่ด ้

f x( ) = 
x2  9
x  3

ตวัอยา่ง    ตอ่ไปนีҟจะเป็นตวัอยา่งแสดงใหเ้ห็นถงึความไมต่อ่เนืѷองของฟงักช์นัในลกัษณะตา่ง ๆ

ซอ่น สรปุ2
ซอ่น สรปุ1

x = 3

x = 3.0001
x = 3.01
x = 3.1
x = 3.5
x = 4
x = 5

x = 2.99999
x = 2.9
x = 2

x = -4

ซอ่น ฟงักช์นั f

ซอ่น กราฟของฟงักช์นั
ซอ่น ระบบพกิดั

P
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(ขาดคณุสมบตัขิอ้ 1)
x→3

ซึѷงทําให ้  lim f(x)  หาคา่ไมไ่ด้
x→3+x→3-

จะเห็นวา่   f  ไมต่อ่เนืѷองทีѷ x = 3    เพราะ    f(3)  =  6   
         แต ่  lim f(x)  = 6  และ  lim f(x)  =  3

yP = 3.00

f x( ) = 3
f x( ) = x + 3

x+3  ,   x  ≤  3

3       ,   x  >  3
2.      f(x)   =    

ซอ่น สรปุ3

เปลีѷยนคา่ x

ซอ่น สรปุ1
ซอ่น สรปุ2

x = 3

P

3
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(ขาดคณุสมบตัขิอ้ 3)
x→3

แต ่  lim f(x)   ≠    f(3)     
x→3

ซึѷงทําให ้  lim f(x)  =  6
x→3+x→3-

จะเห็นวา่   f  ไมต่อ่เนืѷองทีѷ x = 3    เพราะ    f(3)  =  3   
                lim f(x)  = 6  และ  lim f(x)  =  6

x+3  ,   x  ≠  3

3       ,   x  =  3
3.      f(x)   =    

ซอ่น สรปุ4
ซอ่น สรปุ3

เปลีѷยนคา่ x

ซอ่น สรปุ1
ซอ่น สรปุ2

x = 3

3



(มสีมบตัขิองความตอ่เนืѷองครบทกุขอ้)ดงัน ัҟน  f มคีวามตอ่เนืѷองทีѷจดุ x = -5

2.   f(-5)  =  1

3.    lim f(x)  = f(-5)    
x→-5

x→-5
1.    lim f(x)  = 1  ทีѷจดุ x = -5

ใหน้กัศกึษาพจิารณาความตอ่เนืѷองของฟงักช์นัทีѷจดุ x = a ตอ่ไปนีҟหรอืไม่

ซอ่น สรปุ
ซอ่น สมบตัขิอ้3
ซอ่น สมบตัขิอ้2
ซอ่น สมบตัขิอ้1



(ไมม่จีดุทบึทีѷ x = -4)

(ขาดสมบตัขิองความตอ่เนืѷองขอ้ทีѷ  2)ดงัน ัҟน  f  ไมม่คีวามตอ่เนืѷองทีѷจดุ x = -4

2.   f(-4)   หาคา่ไมไ่ด้

x→-4
1.    lim f(x)  = -3ทีѷจดุ x = -4

ใหน้กัศกึษาพจิารณาความตอ่เนืѷองของฟงักช์นัทีѷจดุ x = a ตอ่ไปนีҟหรอืไม่

ซอ่น สรปุ
ซอ่น สมบตั2ิ
ซอ่น สมบตั1ิ



ทีѷจดุ x = -2ทีѷจดุ x = -3

ใหน้กัศกึษาพจิารณาความตอ่เนืѷองของฟงักช์นัทีѷจดุ x = a ตอ่ไปนีҟหรอืไม่

ซอ่น เฉลย2
ซอ่น เฉลย1


